Е Ж 


(一 ) арта ааа ево цевье 1 
(СЕЗУ Зе тас а ЧО ОООО ОО О : 
CE Š 
(#9) 4-4 2 +2 (а»0)80484) о2-28)-555 5 еее кезекке кк кке ее еккен ек келеке її 
2252: 72): бом ололт КОЛ ТИИ ü 
ее. 2 
ое ді 
САҒА лағы а ОТОО ОЛУ О УУ О Ші 
СӘРІ штен ла Г 
(+) САРЕ ери О КУКУК ГО 25 
(十 一 ) 含有 三 角 函 数 的 积分 вза12) «ааа БЕ 
(+=) 含有 反 三 角子 数 的 积分 (其 中 4230) 90D eee 
(+=) 含有 指数 函数 的 积分 БИЛЕТ ТТТ 73 
(十 四 ) 含有 对 数 函 数 的 积分 їз2:136) ааа 78 
(十 五 ) 含有 双 曲 函数 的 积分 (137.140 0 80 
Te 
ОЕ 9 Мини 85 
о О ГО К СК О КО Т 86 


(—) 2 аъ 42 (1-0) 


“| @х 


‚=й ar+Ó +C 
ах-б а 


ТЕЗ]: 4k b //х/- 一 -的 定义 域 为 和 22 
ах а 


令 ах+б=/ (1+0), а= аах,» БАНАН 
а 


| ar _1{1 
u 222 


и 2 ый 
Я 


23 = ах+б|+С 


将 /=ar+5 代 入 上 式 得 :| Т 
ах+ а 


2. | (ахь бу фс- е Ы 52 +С (иж-1) 


1 
а(4-1) 


ШЕҢ: Z 2r+ 5 = ¿M| gf = adxr,.. 2757 
а 
4 1 4 
2 | ахь 5)“ дуг [е 77 
а 


> 1 Ясан + С 
а(и+1) 


Ж = ах+ ЖАҚАН | (ах+ D)“ ах = | 
а(4-1) 


ЕЛ ЛЕТА (ах+ D)! + С 


1 
3. [——4&=-у(ах+5-5 | 2x+ Ó ТЕ С 


证 明 бй уүх)- т ЖА урын 
ах а 


< ах+ b = t (/ = 0), ке n Е? 
а а 


+ 2 
1 1 (2 
= [= =й 
катар та 
а 


ее [|+ С 


ШЕЛ 
а 


将 1= ах+ 2 代入 上 式 得 : | 在 = 二 (or б— бл | ахь Ó | )+ С 
а 


ах- Ф 


ах+ Ü 


4. | А Zes: s ағыу 22(ах+ б)+ 5° | ах 6) +С 
2 - 


2 _ 72 
证 明 :| а” = 1 (е) 2абх 28 24 
ре а? в. 
1 2абх 1 > 
ах-- бук аж аж 
=! ) [527 2. 
сев, —(ar+ 6)? +С, 
1 2 2абх = ее ш 
аз“ ах--? а ах- Ü 
22 2 1 
- | — | _ба+® 
2 
225, | ах+ б|+ G 
а 
Ге 2 РЕ 1 2 
Сү = @(ах+Ф)=—— т ах+ |+ C 
1. т ( ) а? | | 


А ? 
由 以 上 各 式 整 理 得 :| Д = Са 5° –22(ах+ 5) +0? | ах+ё |+С 
ах+ б 2 J 
| ах __1 „+ | 
х (ах + бф) 2 x 
: А | 1 : ых 
证 明 : 被 积 函 数 1 жх јл) 
ж-(ах- 6) а 
54 1 А 
и = ‚Л 1= А(гх+ д) +Br = (Аа+В)х+ А 
д: (2+5) Хх @+ё 
1 
| к аа” 
И =1 в“ 
д 


于 是 | 一 人 一 -= 
х(ах- D) 


| 


1 


[ = а = 1 |: 4] 1 ас 
ду Ф-(ах-ы д) D° x б” ах-0 


ГА 


p 
Б; 
7 


Га-І 0) 


2 
1 
ml xl- аъ оС 
ТӨШҮ + б 提示 :jg 0 =-/ое„б 
Зүй кеі e 
2 


@х 1 а 


6. | 


ах--Ф 


+С 


2 И 
х (ах+ 2) br д x 


证 明 : И (四 = ста 
22. 


(ах + 


МЕХ {х|х=—7) 
5 а 


17- 


设 一 : Ёо — 2 ‚ | 1= Ах(ах+ д) + В(ах+ P) + Су? 
х-(ах-д2) Хх Xx r+) 
Б (Аа+С)+х(АФ+а#)+ВФ=1 
_ 
22422 7593 
Aa+ С= 0 2 
. Ж 4 АбғаВ-0 = B=, 
В = 1 А 
а 
Са 
2 
人 
х (ax + 2) Ú "x пе б” ах+ д 
а {1 161 а 1 
=- Cr 十 Cr 十 а(ах- 2 
21, 512 220 
ба в ба ЕЙ ый 
6 br 2 
Эв + 287 235) с 
br 6 x 
7. | Е сах = | БЕУ ЇЕ 
(ах+ 2) а ах+ 2 
证 明 : ЖА уүх)- МЕХЖЯ (аја) 
(ах + д) а 
х 4 В 


则 х= А(ах+ 2) + В 


рх. Аа+ (46+ В) = х 


124 = + : 
(ах 2)?  ах-д (ах- 0): 


> ЕН Уа 
4б-В-0 жала? 
а 
1 1 ó 1 
+* | — ах = | ах 一 | 5 
(ах + 2) а“ ах+ д а“ (ах+ 5) 
кы БЛ ейн | «ах б) 
а?“ ах+ф а? (axrt б)” 


| 
a 


: | ах+б|+ 5 


: КЕ 2 
ах 


а (ах+ 9) 


+ 


+2 


2 
= [а= 261 ах- б - 2 е 
ах+ Ü 


2 


x 


8. 
l. Й 
2 
ЗЕВ ОЛД үүх) Же 
(ах-- 2) а 
1 


10528522 
4 


Фах+ф=/ (1+ 0), W| r= — 
а 
м (2-02 92-20 
(ах-- Ф)? 22. 725 
2 2-1:25-23 2 
ч, | 59 == |° u 225220 9 
(ах-- 2) МА q ° 
> 
0, САРА 
а 


3 
4 


2 
= 10-20-0111 79+ C 
ах = (өөө 25| ах“ 2 | | 
ах+ Ф 


3 
4 

2 
59 


шаант 2) 
ах 


202722 


1 1 
л | 
ж 


Í ах Ш ЕСУ 
х(ах+ b) бЯах-2) № 

1 ЕТТИ 2 

的 定义 域 为 | 


证 明 : ЖА /(х/- 
х(ах+ 
1 4 В р 


2 = + 2 
х(ах + 62) х а+ д (Cr+O) 


Z= А(ах+ 6)” + #х(ах+ 6) + Dr 
= Aa x + Ab + 2 Аабх+ Bax + Врх+ Dr 


= (Яа + Ва) + х(2 Ааф+ 86+ Р)+ АВ? 
1 


э, 


ДІ 


2 Ех 
A2 + Ва = 0 
Ж 246+ 0-0 = Be 
Ap”=7 2; 
2 = 一 一 
Ó 
Ж сенсе а жал n s. 
Х(ах+Ф) 92 “х 5° ах + д 2" (ах + 0) 
1 1 1 
= — : /zZ |х и [ах + b| + —: + C 
> А 4 | | р ах-0 
1 1 ах + ё 
———' 7 +С 
2 | = | 


” Жал + 5) 


(=) 含有 Var+5 的 积分 ‹10-18) 
10. [Мафия WartB + C 


За 


1 1 
证 明 :| /ас+бйст= (азда 0) =. (акъ 0) ЕС 
а а 
1+— 
2 


в (ах+ б? +С 
3а 


11. | ахад аг = = (Зах-20)-((ах-2у + С 


57 
а 


2 2 
证 明 : 令 Var+O=A (220), {г ЕР ; кы Кш: хах“ 27 
а а 


а 
2 
х рав а= | Е 2 | г) 
а а а 
2 26 2 25 
= а? – а^ = . É – . +C 
52° | За? | 5а? За? 
3 
= 2 (Злу 
2 
将 := ах» PB 代入 上 式 得 | ху ах+б dr = ӨТЕСЕ 5)-52|-((ах-0) + С 
Я 


= — бат 25)-4(ах-2) + С 
а 


12. [= уах+ д ах = пез (522 —12а6х+ 86°) -/(ах+ д)? + С 


05 
—5 


证 明 : Јах = (/>0), Ях= Син, 
д 


2 2 5 2 3 
Б гээ Цаг” л 


2? 2 
.. [Ма ас 2 + 022-25?) 
2 
Е „ Дйн 
= | а-7; | 4-5]! а 
2 
мэ” лэг bD 
а 1-6 a 1+2 a 1+4 
2 
r и 
7а За 5а 
2? 


= . (157 +354? — 426?) + С 
Я 


= /ах+ ӘХ, A E X 49: 


[= Vax+ ó ас= Е (ах) [5222 +156? +30абх+ 356? — 425-(ах+ D | 
4 


(15а —12афх+ 8°). (ах+ + С 


71086 


59 2 
13. ах = -(ах- 205): J(gx+ 5) + C 
| ах+ д =” ) ) 


За 
2 
N — 2 
ове ше Эё 
4 
| = |= -2 21 р 
12:55 
Кк 
2 1 2 
Еа 
4 +2 q 
2 2% 
аста тастала 


将 /= Ма Кл E A | а= - .(2x+ Б): /(ах+ ё 28 (ш +С 
ах + а а 
-二 Cr-29 День +С 
а 


- (За? л? —4афх+ 86?) (ах+ P) + С 


2 
x 
14. 
| s 152 


2 
ТРЕК рп алал т Oa. 
а а 


га 1 2⁄ 
Теру За 
ах 
- _ je 4027-2882 уй 
а 
== 2 4 2 2 46 2 
> А Z+ | 4—1 Z 
у A 
a 5 3 


-1022)-С 
= Vart+2 代 入 上 式 得 : 
‚ (ах+ б). Bar +6? 42023) +156? —106- (ах+ P| VartD+C 


| ах = = 
Мах+ Ë 154 


Go —4абх+ 827). (ах+ б) + С 


7 Мах+й - У 
+C (6>0) 
15. Е = Е ЙЕ 
хуах+ Ó 2 ах+ё 
— 2rctqn +C (2<0) 
у= 2 -ф 
КЕЗЕ 2 < 2/ 
证 明 : 令 Var+O= (/>0), Wm) r= АИ — g, 
а а 
49 1 27 
52 - 7 
l. т 57 а 
а 
[м 
Г-0 
1955 018, 0=2| 1 Х-04 
£ -6 Р - (J) аглаг = – а? ЗаггАГ хаа до 
шог (35 +C 
Vo 
将 /= Var+b 代 入 上 式 得 :| ше Уат+д— уд та 
хуах+ Ó 18 “10212642 
2 1 
2%2<0ң,| -“--4(-2 77 
Г -6 ГЕ ЖЖ 19: [= и ыг 
t x -а? Я а 
= “ағсғап +C 
4-2 в 
将 :=Var+2 代 入 上 式 得 = аит |= 
L у= 
К ыў +C (ф>0) 
ТОН A ах+б + 
: х ах ЕЕ 
综合 讨论 1,2 得 : | = 
XV ax+ D 
—: СМИ са (ó> 0) 


16. Е _Мах+ д 
2 Уах- 2 ZX 


Ë 51! хуах+ b 


证 明 : И ЗЭЭР. ед рр. хык де) 
m хуах+ 5 


ря 


Я 
я [4+0=0 са 
5, = 
85-1 


тя | 29 кн Í 1 (Е 
л? Мах+ё 2" хуах+ ё д x 


1 1 
-- @х— мМах- 9 Z— 
j = 51 x 


ах+@ 1{1 
— ү — + ачах--Ф 
{Кри бх ЭР 
| 1 
= – | гэж, шаа Л бай) зас 
bp* rxrVari+p Dx “х 2 
мах а 1 
- | @х— | @х 
2" хуах+ ё х 26“ хуах+ё 
"ахад = | 
pr 22 хуах+ б 
Мах+ д аж 
17. ах = 2Vax +) +y] 一 一 一 
| х | 
Р-Ь 2/ 
ЖЕНД; Фүах-д-1 (1>0), M) r= ‚ = —g 
a a 
и, | @ 2 а= 2] 2 
х Г-0 а - 
— А 1 
1 
= 21+ 20| — — Z 
|322 
… 6 取 值 为 尼 , 符 号 可 正 可 负 2 |= 不 能 明确 积分 
Жұл Аа БЕЛ 
х 1-0 
а 
一 0 
2-0 27 
、 、 Мах+ д а 
将 := /ах+ 2 代入 上 式 得 : @х = 2./(ах+ 6) +26 
| m +22 2\/ ах+ 5 


Јав] 
хуах+ 2 


в. [222 мах+ё += | 


үз 


хуах+ё 
证 明 : x Сара ялын 4" 


Шат Л бух 
ж 


ря 


Мах+ёй 


1 22. 
мүн «| (+) 4% 


х 
шаани ак 
x 2“ хуах+ ё 


(=) Җ г +2 的 积分 019-21) 


24 
19. оу -.ағайй- Тан 
t+a a 


证 明 : 46 х= а-ал! (<> </< >), 1 = (а-ал!) = z: sec”t qf 
1 Е ах Ш 1 
х +@ а (16401) sect 


a: | 22 = | он а ѕес (ай 


t+a а?зес?{ 
1 
=—|@ 
2 
1 
--44С 
2 
x 
` x= za: mut /. /= алсай — 
a 
аж 


1 ЕЯ 
5 7 =—*Arctlan—+C 


将 1 = ағсіап 代入 上 式 得 :| 
X + a а 


2 | 72 Ё x 2 2-3 Í ах 
š (22 + 22)” о 2(7-1)- 2° (x + а?) 
л: | s 
(a° 235 ШЕ + 22)” (x + 22)” 
-— 2 а Ө” абу" аха 
Y +a 
х х 
= +2и аж 
(х? жасу r= Бас)? 
Е х Г 
(х? жағу” (47 қасу 
х 1 1 
--- 5 _+2л| 5 Ия 2ла? | 一 一 一 
(x +a) 2 +a )” (a° + 2) 
1 
移 项 并 整理 得 :(1-2 一 
УД! Эр: ( |а = “за ау ла Шаал 43 
1 1 
. х= и 
| 2ла” = + а)” у Ге а)" - 
Дл+1=л, я | к = : | 53 28 КЕ 
(х +2)" 2(и-0.:а | (х +a ) (а-а )” 
Е х А 2и-3 Í аж 
2(7-1)-а (х +а?) 2(7-1)-2“5 ча)” 
21 | КД s = x 
х - а 2а r+ 


N @х 1 1 1 
正明 : = = 2 
2 | 2 сы ы 


1 1 1 1 
ü >) эу С = шив 


Бог ее к се, 
2а 2а 


(ҰЗ) 含有 oz +2 (#>0) #54} (22-28) 


1 а 
— ‘теми | 一 :+C (9»0) 
gx чад и: 


22. 人 | е (а > @ 
+C (2<0) 
2ү- аё У 
证 明 : 
1. 当 b> 0 时 ， = ээн : 2 
ах +6 P+ 2 гс а 
а а 
1 ах -1 | 1 23 
Тай а БО 
Э н 
21. u; аот). х-С 
а 
- “ағсғап r+ C 
Дун үү 
2.%2<08 5 г : | 
+ó 2 C ya . шан 2 
а 
Í ах Ч 1 25 
ах +TO а" , ( бұ 
а 
Z ыг 
НЕ зе 27 Z +C 
а Ж 2 
а a 
1 а-х-у—@ 
= . И +С 
2ү- аё АЕ 
ктр (Ф> 0) 
> "Ñ 25 аж со 2 
综合 讨论 1 ,2 | Z 22 и 
ах 
— +C (2<0) 
24-а6 НЕШЕ 
2%: а еш ӨС (а>0) 
2 
ах +6 2а 
59 1 1 
证 明 : = 2 
|= == 212 
кз : ах +5) 


х д 2 аж 
. — > 0 
| ае а Jj е) 
2 2 
ед: [= [- 1 
ах +6 а“ ах +6 д 
СЕ > йе 
а“ ах +) 
-2в-Э| : Z 
а° д а” ах +6 
255) аж 
а а? а? +) 
2 
| 2 и +С (а> 0) 
Har +b) 29 |а +0 
: Gg, 
证 明 : | 一 一 |а 
хах + б) x (ах + 5) 
1 1 
= 了 | 一 一 一 一 人 
25 х-(ах“ + 2) 
в 24, 9. 
tar + 人 x ar +Ó 


则 


” зш 
AD =1 
я | = в ра 2 
хХах +2) 2’ Ф(ах“ + д) 
_ 11 
725333 
ори 
ЕРДЕ 
1 
26 
ЕРЕ 
22 ас 


2 


2 


1= Жах? + P) + Вх” = х°(Аа+ P) + АР 


и? 
1 
шан - ду? 
22° ах“ +2 
2111 
22! ах? 


(ах? + 
А 


1 а ах 


26. | 一 一 一 一 一 = 
| стеу br 5” ах +Ó 


: : Ї 4 Р 
证 明 : 设 : рати ОБ ТА 2 
х (ах +) х ах + Ó 


M] 1= (ах? +6) + Вх? = X (Ja + В) + Аф 


(а > 0) 


з МШЕ т | -— 
х (ax + 5) бх” Ф(ах” +5) 


1 1 
| | 


| 


ах? + 
=н Ча Á... 
Ax Бах? + 
ах +6 
27. ү кй 05 иы 
F (ma +Ó) 25 х 26х 
jgn | |а 
>. + 2) “135012 
1 
=—|— —Ë 
15175557 
2% 1 A В С 
Қы а и ут ОРЖ. 
х (ах вкд) х х ах +) 
则 1= Ar’ (ах + д) + (ах? +6) + Си 
= (Аа + С)х + (А2 + Ва)х + 82 
Баг 
Яа-0-0 4 
有 446+ Ва=0 = ДЭН 
ВВ =1 3 
а 
s. 
2 1 1 
于 是 | 二 一 一 ~ 5 кіні 一 БЕРК мес та + 
х (ах +5) 20 "° x 26 
= пд l 
26 27х 
4 ал +4 1 


1 
ах? + 


ах 


2 


28. | ах Е х 1 | ах 


| а> 0 
(ах? + 2)? 22(ак? + Ф) 25" ак^ + Ó ( ) 
ТЕЛЕ SS р, n Фф. ш. 
(ах? + Ф)? 2ах ах +) 2ах ax +2 qx +Ó 2ах 
е ыг 1 1 
2ах ах + ах“ +Ó 2ах 
ол. 1 4 В 2 2 2 
W: 一 一 一 一 一 一 一 二 一 一 一 十 ‚М 1= A(ar + д) +2Вах ° = (Аа + 2 Ва )х? + 45 
20х2(4х74-2) 29°’ ак? + 
4-1 
Аа + 2 Ва = 0 
Ч! АФ = 1 ши 1 
= ТРИ 
22 
: 1 1 1 
于 是 上 式 =—-—— | j 


— а 
2 ax (ax ” + Ф) 22” 26(ах7- бү 


--—— es l S =й 
2ах(ах? +6) 24% 26“ 2б(ах“ +) 


1 1 1 1 ах?+б-—- 1 1 
= -— —+——+—|—— = 一 一 一 一 + 一 | 一 一 一 一 
2ах(ах“ + Ф) ?2адх 22° 2б(ах” +6) 2 ах (ах! +6) 26” 22(ах +2) 
И НЕЕ. кт К s 
256(ах7-2) 2)' ах? +) 
(Ж) Җ 22 +х+с (а> 0) 89 42 (29-30) 
2 2ах+ D 
зат + С ( < 4ас) 
| gx \4ас- ё? VAac— д? 0) 
29. = а> 
ах? +фх+с 1 2ах+ ф— Уф? – 4ас 
“т +C (Ó > 4ас) 
V —4ас 2ах+ b+ уф” —4ас 
证 明 : + ах += Кат Ф)? +(Zae— P?)| 
а 
[2-а] u так 
ах +фх+с (2ах- 2) + (Фас—°) 
1 
1.82? < 4асу 2-5 рады 
125 +бх+с ЕТ Уу" 
4а 
1 х 
ЖЖ 19: ---ағайл ~+C| = А(2ах- 2) 
L +а а а тутт + (\4ас— 2? )° 
\/4ас- Ё? \/4ас— 2 
2.86? > 44c 时 ， |[— _-xJj - ат 
ах + фх+с (2ах+ D) + (4ас- 2) 
-44| 2 l 2 ах 
(2ах-2) – (Ú – 4ас) 
4а 1 
= @(2ах+ Ф) 
241 (2ах+ 6)? — (Мё? — 4ас)? 
_ 1 5 2ах+6-\67 – 4ас ЕС 
Vo’ –4ас 22xy+ b+ |Ë —4ас 
2 2ах+ бф 2 
—— "+ асал + С (2 <4ас) 
5% ду \4ас- ё? JV Zae— 67 
论 1, 2 得 : | 一 一 一 一 
ре ЕС 1 Р 2ах+6- ү — 4ас 9.77 
-14- Vb” –4ас 2ах+ b+ Уф? – 4ас 


1 
30. | 5 ы ах = и а? +бх+с\— 2 3 = (а > 0) 
ах + Dr+ с 2а 24" ах +бфх+с 
2 
в [а 1. 267100 gr 
ах +бфх+с 22. ах + фх+с 
1 2 1 — 
_ [ = ГА [ - Ж 25 
2а” ах +бфх+с 2а“ ах “Әхе-с 
ал | - ! (аз? Ффх40)- 2 | 5 ! @х 
22" ах +бфх+с 2а“ ах +дх+с 
= 1а +бх+с|- 2 | z — 
2а 2а“ ах + D)x+ C 


(ж) 含有 Мх? +а? (а> 0) 的 积分 (31-44) 


ах x 
31. | Ip +C =p(x+ үл + а?) +С >0 
лт 7200001 


ШЕҢ: ЖА ух) = — МЕЖ хе Р) 


лға 


л Z 
“Г £ r= a (ant 521 </< 2» а = а(а tant) = a sec ий, Ух’ + а? =|а есі | 


л л 1 
2——</< ы атт у, Мх? +4? = 2 sect 


2 cost 
: | 2 -| : ‘4 sect df қа 
12-22 a sect 2 < 87: [веси = J| Sect + (ап + 
= 2 [FE 


= 72 бесі + tant | + C, 
在 RtIA4BC 中 , ЖХ/В=/,|#С Еа W| || АС|= +, | АВ- ул? + 2 


1 АХ + 2 х 
вес? = = ‚ lant = 一 
cost а а 


i [ ах 


= 


= 72 sect + tant | + С. 


Vi + а? +X 


а 


= P +2 а С, 
= М аа +C, 
Уча? +х>@ 

, w I 


+ C, 


ЕС (а>0 


32 | ах _ x 
J O + а?) а ух + а? 


ШЕҢ: ЖА /(>) = : 


ХОР + а?) 
т т 
Б £ r = a (ant (5-2 </< 5), Л] ах = (а (ant) = а ес?! , (м? + а?) - а? ёс | 


Л Л 1 
2--</<-,зесі--->0, .. V(r на?) = а? sec 
2 2 cost 


5 | 22 = | | Р “анал Байг 227 


的 定义 域 为 {XT| хе 2) 


а? ес? а“ sect 
1 1. 
= = | С08107 = — SU + С 
а а 


ЖЕЮМАРСФ, W /В-2, #С|= а ЛАС(ух,| АВЕ үл + а? 


ОНЫ 05 
| АВ| ул? + а? — A 
x +a 
| 人 Жы Ce 4 


( + а?у а? a Vr + 2° B a с 


ж _ /2 2 
33. тт а х +a +С (а> 0) 


ШНҢ: ул +а =/ (1> 0), Мх= а" 
1 
5 деце – 2) 2 Ds Нр" 
2 产 一 0 
== Ze | (2-4 ар Ї Z 
ул? + 2° Р? - а 
ке 


= 0 
Е + а? 


дх= үа? +а? +С 


34. ЕД йх=- -+C (а>0) 


3 Ёс. 
т ЫШ + а?) ‘а= +2?) 2⁄2 


V(r + 2°) 
- „је py a 


3 
=> ова) с 


т + а? -“ ақау +а?) +С (а> 0) 


35. 
ос 
x + 2° — 2° 


м L тт 
= | Уз? + 2° ах 2 


р [у каала + 2 +£ тоз ж ус (公式 39) 


@х = (х+ух +a )+C (公式 31) 


1 
тетә 
i 2 
кеттик Ый G анада 
х +a 


2 
== + == (жү жа?) С 


6 [Я м ЕУ +a у+С (а> 0) 
| (x + 22)? Гу 
JE BJ] : ЖЯЯ (2) о а хє №} 
(х7 + а7)? 


2 2 2 
Лл Лл х a mg t 
#“Г&х=ат (——</<—), а= (ами) = z sec (Z ， = 一 一 一 一 
2 2 (х2 + а?) /a бес? | 


т т 1 д? tan’t 
“——</<—,sect=——>0,.. = > 
2 2 cost 12) азест 
(ат ї жес? —1 
2. = 在 = | . 2 sec = | —— = | — 
(x а2 + а? а sect бес! бес! 


= = | беса! 一 | = | бес! 一 | сов 47 
ес, 


р \ х . = 
Е ГА ГЭРЭЭРЭЭ”, | я + C, 公式 87: sect а/- #| secr+ tant | + 


ЖЕЮЕМАВСФ, 34 /В-2, PC|= а ‚| AC |= x, | АВ|= л + а? 


? х Ж 1 ул? + а? 
Г = АГ = — , ѕесї = = 
+ а? а СОЗ а А 


= 2 = | Sect + tant | + С, 


ау + а?) В а С 
М +а? + х 


4 


x 
= J +Z +х|--_®——-#а+ С, 
“бан” +a +x>0 
2 


| u gv = Е 


= 1 


+ (+ + а?) +С 


2 2 
Кол ы чый |) 


37 Í @х 1 
y ta 4 |х 
证 明 : 令 Vx +а = (/>0), х= - 2 


1 == / 
ЕР а?) 2.2⁄22=—— — Z 
a ) Ерт 
1 
.| ах - | | ГА Z 
хма? + а? УР а? 42-42 
1 
ЭЇ-26 
МЕЕН а 
2а r+ а 
1 „| 一 ау 
225 -a 
ў : 1 222 2 _ 2 
= үл жа 代入 上 式 得 :| {7 ( 2215 а +C 
А 72а F +a ей 
ШЕР); 2 2 
提示 :jg Б" = шов, = 1 .Jn (Ут ыг -4) +C 
2а x 
1 АХ Ба -a 
= —./7 +C 
5 | 


38. | саш 
‚Ух + 2° ах 


„=; Е J 


Дейш (zz 0), х= – 
54 


-С (а > 0) 


@ 


2 1 1__ 1 py г 
| яр тг | БЧТ е” лт 
р 


2 | 227% 
322 41- 227 


1 
== + 22) 
24” Іт? 
1 1 
ЫЕ О 
2а 1— 
---т 1+7 +С 


将 /= 上 代入 上 式 得 Е е 
ж 


ум + 2° а х 


2 
39. |Му?-а? а= S +a? (ху Ух? +а?у+ C (а> 0) 
ЧЕ 1: ЕД а? dr = хух?+ а? -|хачх? а” 
2 
= ~ 2% 2 一 жн еее 
Е еи 


2 
: КЕ а? dt [——=———=4= ху? + 4? @) 
42-27 
2 


由 人 @D + 01%, 2| 4+ а? кы а? + 22: (x+ ух + а?) 
Pp [уг + а? & = S a, + а? 522 асе +а)+ C 


39. [ук а лу Үл аа Иан a + С (а> д) 
证 法 2: x= а. мт (25459 ， 则 Vx + 2 = аі + гап? = 


л т 1 
ера sect = >0,.. Млх?+ а? = ауес 
2 2 cos # 提示 : 1+9 t= sec? 1 


: É х?+ а? gr = Гезеса (ачат) = 2° вес алі 


= 2 sect: (ant— а? | tantasect @) 
xÍ lantdsect = | nr. Sect: аи! = Г 
соя? Г 
1- к 
-| 一 一 一 COS Е а= [一 е |=: 
20571 сох cost 22 
= | Sect Тап — | sect @ 
`, >` 1 2 2 
JS @@Я а" вес dant = j жес ал+ а” вес) (9 
x | зесий = И |sect+ ѓап |+ C, САХ 87) @ 
2-4 ? 1 | 5 
联 立 @@ 有 а | secr Чан! = > а? sect: tant+ 24% | sect+ tant [+ C, © 
Ухаа, 在 RtAABC 中 , 可 设 /8Ё=г[8С' - А 
Я] | ЯС ачат = 5] АВ Е Na + x° а? + х2 аіапі=х 
A 2 
г. вес? = 1 = 2 ит = 2. в а С 


cost 2Q 2Q 
2 X+ VX + а? 


1 1 а 
2. а ес ал+ 2 lj | ѕесі+ tant |= -Nr + а? + . | І 


- а 


:Nx а? к М (x+ ух + а? 9-5 Ma 
‚Мх?+ а? —  (хєЄч х а?у C 


г S Ix Ээ 


БӨФӨӨӨӨӨ [уна Z= 
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40. | (х2 + а?у = 2.022? + 5а?) 2 + а? р “(ыу +а?)+С (а > 0) 
ШЕҢ: ЖЖ /(х)- (х наре Х| хе № 
“Г Ç r= ами б еж | Ж] / (м + а?)? = а? ес? | 
-2 4142 зел= — >0, ГАЦАХ + а?) -а? десі 
соз. 


2 
5 | (х + а?) = [а .Sec (агат) = МЕСІ а! tant 

= 4 яёс (ant — а | гайг d sect 
4 27 4 2 

= сес?! лї — а СЕ ‚ вес” t: sect tant ай 

= @°%зес?г (ant — За“ | бат t: ѕес At 

= ‘бес tant —3⁄° | tan’t: sect d tant 
4 2 4 2 

-а жес ttant—3a бес 1—1): sect d гат 

= @°%зес?г (ant — За“ | бес? d tant + За? | ѕесг d tant 

т 1 
移 项 并 整理 的 : а | вес? d tant = 4 (а зес? tant + За" | sect а ап?) @ 
s: | ѕесг d еи = sect: 1ant — [ат Я sect 
= сесі: аи! — | fan’t: вес! 


= ес. ан! — | (зес?/-1)- яёсий 


= sect ` Гал! — | SEC I df + | sect ай @ 
Ж | ѕесг а (ant = | ѕес а Ө, 
J > (2438: | веса tant = >. бес: аи! + | [| есі ай 
1 
Е. ` sect ан! + — 2 27 sect + tant |+ С, @ 


__ : 1 3 3 
201408 а sec” t d tant = - а sect: аи! + 7 2 sect - tant + г; а. | sect + (ant | + С, 


А 
在 RABC 中 , ЖИВИ ВС|-а „МАС х, | АВ Үл + 5242 |, 


х 1 ух? а? в а © 
ат = — , sect = = 


а cos 2 а 


4 2 2 4 2 2 2 2 
а х х +a 3а үх +а х 3 VX +Q +x 
2 а | вес? 4 ат = A .一 . 5 :NX +а* + . а тал Ер 
а а 


а а 6 а 


2 
20: + 22) ә? + а? ым саја 2 + 2° += ЗЕ -а +х 
可 (х? + 2°)° кабам ыы мен 
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41. р аа re) +C (а> 0) 
1 
езй: [ху аа Јо? ал) Z 
1 £ 
[ай +47) 


2 Мг 
‘(T+a) +С 


2 122 
2 


че ас 
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4 
42. | эд + фот + ау] + = вау ауыс (а> 0) 
证 明 : 被 积 函数 (=. +a 的 定义 域 为 {t+| хє 5) 


л л 
* Ç r= ами — х? (х +a )= аган | а sect | 


Л Лл 1 
7 Ба эшш 0 има + 22) = атап? sect 
СОЎ, 


| Xr + а?) = | a tan’t: sect Z (а tant) = | 40 sect d tant = а! Гете вес? ай 
= 2° | ал. sec” t dsect 
зар | ат (1 + ган?) «есі = а! | гал dsect + а^ | ал?/ «Бес? 
= 2° | гат dsect + а! .tan’t: sect — | вес? (ат?! 
= д“ | гелі dsect + а : tan’t: sect — За | беса? 


-а | fant dsect + а? fan” t. sect — за" | бес? t (ant dsect 


Т 1 
Ж ЛЕУ: а“ | Lant ес 1 dsect = 2 (2° | гайг dsect + а^ Гал”! sect) 


4 4 
2 2 
= | tant dsect + рта “ал? sect 9 


к | атг d sect = sect: 1ant — | sect dant = ѕесг · ай — | вес? t 
= sect : аи! — | (1+ 12772) - secta 
= ѕесѓ : 1ant — | sect аї- | аи? кесі qf 


= ѕесѓ · 1ant — | sect qf — | (атг d sect 


i ; 
© sect: ШИЛ 一 ШЕ ЖР Х.87: |вес/а/ | ѕесі+ tant|+ 


1 
` sect - ат — 27 | sect + tant |+ С, @ 


移 项 并 整理 得 : | пг а sect = 


4 4 4 
КЕИ 25 а а а 
ЖӘ OQ: 2° | /ant sec’t dsect = ей (атг — 27 | Sect + tant | + ми. sect + С. 


А 
лы з л 
ШЕКЕЕТІ „= —+ 


59 
пт = — , sect = = 


а сов 2 а 
" 3 и x АХ +а Z ма ыы а X АХ БЯ" 
ИГ” | атг sec £ Asect = 一， -т 3: == +С, 
ва а 8 а 4 а а 


-< аиа н АР ағас, 
=. нао -和 ха +х|+С 
йа +х>0, 5 аиа u i поза) 
š Ka aP L они ни вину) + С 


s 22 - 


-С (а > 0) 


2 2 
ШЕҢ: 被 积 函 数 /(x) = T 的 定义 域 为 {x| r= 0) 
Жж 
Аул? +a = (/>0О0Ң/жа), х= үг -а 
1 


. Неа 


Г-а 
+4? Ї / š 
а = | | = гай 
х Ра 2 42 = 2 15-58 
-155 一 0 +a 
1 _ _ 2 
с 228229 тэм” ў 2) +С 
2а 2-4 2 Г-а 


2 2 
= а КЛЕК: [0 ЖАҒАҒА 
ж 


(үх + а? — а) 
+ C 
Ж 


2 2 2 2 
和 
ж 
ҺЕ жш 
д? 


证 明 : ЖЖ (= Ф 的 定义 域 为 {xr| x= O) 


1.3 y> 08$ ‚ > х= 2 ant (0</< 7), Я] Zc = “(а tant) = а sec “ай , 


Мх? +a _ | а sec | ‚. л Ї Xx + 2° sect 


5 = -一 8-3 0 << —, ес? = > 0, ... 5 = 
а Тай 77 cost д аап 77 
2 2 
АХ +a ес 
Н-4-4Ф-1 ‘4 sec ° 4 = 
хо амп ї 
sect сох 71 
= жаға» |—— Эзэн — A 
2” 57777 
cost . 
= = [зе + l. айн = | secr @ + - 525011 


1 АХ оог: гат | +C 
= И | sect + Шал! ки C, 
Siat 


在 RtIABC F, Ж ZB=1,| ВС |= а , 则 |AC|=x, | АВ |= ул? + 22 


2 9 А 
1 ж ря 1 ұлға 2,44 
`. $Z = ——————,‚/ ММ --, ®ес/ = = x + 5 
ча? а cost 2 I 
2 2 2 2. В а с 
NX +a +X NX +а 


+ C, 


а 
220 2 
= апр ка? к bat С, 
х 
f < 2 „2 2 
Мх +а +х>0 “(Nr ка + х) +С 
Ез £ 
| „2 2 1.2 2 
Г же у етө 


х 


2.3 r < 0 时 , 同 理 可 证 得 


综合 讨论 1, 2 得 : үе a Ls с Эрээ б 
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(44) 含有 Vr -a (a>0) 的 积分 (45-58 
45. == тана +С (а> 0) 


证 法 1: 被 积 函 数 /(1/- —  МЕХЖЯ |х> ах < —а} 


Х-а 


; 、 л 
1.3 y> айв "| х= а ѕесг (0< 221 1] ду = z: sect гап 


z 
\х?— а? = gq sec" / = а: ат | >0</< 5 ; \х?— а? = z tant 
@ Sect: ши. - 
а --| @ = | зесїйї ЖЖ 87: | sectar = | sect+ ап! +С 
ах Int 


= /7 | sect+ tant [+ С, 


在 Rt ЛАВСФ, 7% ИВ=1,|ВСЕа, АВЕ х/ 4C ух а 


1 Ж [АС] Ұх-а? 
2. ѕесГ = ---, ШИГ = = х 
сох! а ВС | а тг —а? 
£ 
| Í ах х+ух?—а° а 


= И | ѕесг+ гап Е ml] | 
х—@ а 


2. +С, 
2.#х<—а,Ёр— „| 令 пе 
| ==-| с ылы: 
[Y 2-2 
| Бэ 1 
=-#|-х+ух—а |+С,= й +С 
И | -х+ Vr а? | 
| мужа? | 
= 2 4842 
а 
-Ш|-х-Ул”-а? |+С, 


综合 讨论 1,2， 可 写成 | ия ганд! С = тра Каа [+С 
2 


Vr a” 1х] 


由 讨论 1 可 知 
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„аз +С, mlxtyr а +C (a>0) 


= 


证 法 2: 被 积 函 数 /人 = 一 的 定义 域 为 {Xx/X> ах <-а} 


х - а 


1. Жх> 4 时 ,可 设 += z: c#t rt > 0), 则 z= аусй^ 
а 


437- Р = ку е а? = z st ‚х= а УЙ 


Жел, = [50-а с 
2 


@ Shi 
2 
аг 
а 
= |х+ух —а°|+С, 


2.Шу<-а,/ -л>а%, 5 дэ-х,ё хэ-д 


= ы мл +С, 
Ш а 


= нух а) + С, = т 


= а + C= + +С, 


由 讨论 1 可 知 


|-xtyx | 
= 5 -С 
а 
-01-х-үх-а |+С, 


| +C 
|— ++, — 2 | 


宗 合 讨 论 1,2， 可 写成 | = 5 -үүүеэй эс БА 8-2 [+ С 
х—@ 出 “ 
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@х х 
46. -- +С (а> 0) 
| К-а?) а? А к а? 


ШЕН: ЛЫ = : - 的 定义 域 为 {/ 二 > 0 或 Y< 一 分 


(47-47) 


: | z 
1. 33 х>аН ‚= х= а: sect (0255); Ji] Zç = z: ѕесѓ tantar 


л 
(а? = “Тал Я Ша ‚ lant >0 ,N(x а?) = агат 


а жес 22297 1 қ яёсї 
- | Z 


а. з. 


9131 


1 1 1 
- [ ‚ 7 一 |е Zt 

a соғ: яи Í a £ 4 

1 
— УГЛА 

Sa? 

1 

=== = — © 

@ ми 

在 Rt ААВСЧ , 可 设 人 B= /,| PC E a, 则 [ИВ х,| АСЕ ух? сай” 


Х-аа 


и БП 

+ 5 тз 

@х х | 

25 二 一 -С В а 7% 
| (42-а2у 2. ЕЕЕ” 


2.3х«-а, -х»ай, № дэ--х,ё х-- 
: Í ах --| ад 
(x a ) (д? — 2°) 


由 讨论 т -| 一 人 一 = 一 人 一 一 + 
ум -2) ач -a ) 


Жш = 一 + 代入 得 | = +С 
2 2%3 2 2 2 
(ж — 2°) а үх 一 0 
254 Ас 73-14 ах ж 
综合 讨论 1,2 得 | == = +C 
(х?— 2°) а? уха 


证 明 : СЕ 2202 
43] 


- = (х2 а?) 202 а?) 
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x 1 
4й: 225 ыг еи 
| (22-21 у? — а? 
Ш: у 的 定义 域 为 {+/+> айх а) 


(х2 а?у 


: т 
1. 当 x>4 时 ,可 设 +=4:sect (06-12 2” 1] Zr = z: sect гат 


РЯ 2: sect Л Х вес? 
= = 7 >0</<—, = 
(x —a’) а ` МИ | 2 (х“-а”) а “4а” 4 
х вес? 
| = | @ sect tant ай 
(х^ Эг а? ал 


] г5ес?1 1 1 
= @ = ағ 
| (ат t 2 177181 


1 1 
= -—|- cse 1A = -一 :co + С 
а а 


在 Rt ЛАВСФ, 77% ZP= ¿J BCFE a, 则 | АР х,| АСЕ Ух“ а 


; t/t/=— 
лла 2 2 28 = s 
л-ша x —a“ 
1 B 


: EN = ИЕ 


. [(——=——&=-—.-—=—— 
(67-27 а ж? а? Ух? а? 


2.Мх«-а,88-х»аМ, № ш--лх, x= – 


2 - A 
272 | кс 


由 讨论 15 48 |—=-— C 
ум - 2) AL 一 0 
将 = КА: | а= 2-4 С 
царай ха? 


А 


宗 合 讨论 1,2 得 :| 一 一 一 = 
ЕШ VX а? 
49. Б аж а? 5 Е а +C (a>0) 
ж 
ЗЕЯ: >- 22:27 
um [а= {д 
-| мэ? — + 


«е-е 


-一 一) 


Nr 2 
dr+ 2° | = 


и 44-42 = 5. 9и ta +C @ (公式 53) 
ЛААГАА (2 (公式 45) 


| 


2 2 
Р x x а 
一 由 GD+@ 得 :| = 让 а 


+С 


25975 


50. Е 
| а?) = 228 


ЖЖ /0/- 


ин Д кс 


Е а?) 


(а>0) 


的 定义 域 为 {T/T> 4 或 T+< 一 A} 


1. Жх> ав, Т х= z: sect (0</<2), 则 Zc = а: sect- tantar 
x а? яёс 1 ZT . x SeEc z 
- БОГ : 20</<-,.. = : 
(26-22 4 “Lan | (7-а?) а-а”! 
2 2 3 2 
ГА ГА 1 ГА 1 
.| 一 一 = | ser d= | | л |а 
4(47-а2) а-ал t ал t cos 10054 4 5777 1: соз? 
4 1 1 
= | 一 一 一 一 4-( : i dsint= |С, 2-74 т! 
511? 4-сов? 1 517 1(1- 57° 2) 5722-1-24 
-| 一 ШЕТКЕ = | КУДА 
57724 БУДИ 5007 24-1 
= | Q 571+ [| - )4 5777 
“ 4 Е 74-1 
= Я 511+ 一 | ры : а(57п Г – 1) 
51” 1 эт +1 2“ 1-1 
1 
= sint+1|- L| яиг-1 С, 
эти 2 2 
В 2 
201 к УЛ +1 шаг 1 шаа +С, 
те 2 74-1 4-2 5774-1 
1 l т £ + 1? l 
= 一 一 一 二 一 шн x ) 4(-1) +G =-——+ | гат! + весі |+ С, 
эти 2 CO8 4 57/77 
在 Rt МАВС+, “ГІ < ви / АВЕ х 4125-2275 2-8 
И =, =, зесг=* НЭЭ 
а 
| x x дума" x 2 
ГОРНИ ЕТЕ ен + + х-а +C 
(x a) [x а” а х?— а? 
2.3х«-а, о 5 ян х= – и 
(ж-а 08-27 
LA |= = ГА Ш “ Е 2 _ 2 
由 讨论 1 可 知 и ША а с 
将 wh= -代入 得 : ын тг м - х+ух?— а? +C 
-| x. ТОРЫН Ж _ (Vx 2 — (2 — а? + х) +С 
V(r 7 — 22). А-а” \х?— а? + r 
х „й аг -а?-ж 1 
= +С= +2ма—/л|————|+С 
Е иренү" "s ШТ -а л) х?- а? Мх2- а? +х 
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+ rt Yea? кс 


—+ rJ — а “ес 
== 


= == +C (а>0) 
|х 


Е — а? 


TE ZÉ 1: 47 Р :4727 - | 的 定义 域 为 {х{х> Qa 或 TY< 一 Qa} 


жа а? 


1. Жх> 4 时 ,可 设 += 4. sect (0</<^), 则 


хул? = есд sec tt- / = Z sect tant „х= @ sect tantdt 


3 = р зе гат ЕС 
/好 一 2-: a sect tant 


l 
= 一 /十 加 
4 


24 24 
““ r= С вес 2. СО =Ь—, Г. Г = grccos- 
ж ря 


| ах 1 а ЕС 
= —.@/ССОЎ— 
хүХх-а а 53 


2.Зх<-а/  -лх>аМ, < и=-—х, е 


由 讨论 т | үт л: 


1 
=—. ый +C 


“алссан” +С, 
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51. 24 = : кы е (а>0) 


Г. fx а? а 


ЧЕ Жо: ЖА АЖ /(Х/-- 


1 


ХАХ 2 


1, Эх» ай ‚Г х-асйг (O<), MW 
хул?—@° = ct a sht= a cht sht ,Ar= z shtat 
: | ах -| АКУЛА а= |`. 1 әй 


уулга? @ СИЕ 511 а cht 


的 定义 域 为 (х/хэ»айх«-а 


УТА 


] cht 1 
Гэ; е 2. 


1 
= 
2 лға а а 
1.2 2 
“ДЭЙ: cht=2, ы Wl 
a a 
4-2” 
----,49-у/8СЁа 
а 


. у= aratan(sh), | АСЕ Уха”, [АВЕ | АС} -18СГ = x 


. соѕу= ——— = — 
ИР х 
а х? 一 人 
ЕР созу = сох arctan(s#t) = 一 е 
х 


а 
`. arctan(sht)= ағссов--- С 
Ж 


ЖЕМАРС , 1 мпу= 5ИГ- 


2 1 1 
5 | 2-0, arctan(sht)+ C=—:arccos С 
хүх?-а 4 а л 


2.23х«-а,8  -х»аМН, 5 иэ-х, с 


25 4 
= = — 


1 
== ағссов-4- +С 
а -Х 


"агосозт +С, 


ах 1 а 
综合 =—.qrccos — + C 


Зүс 14361,2, 可 写成 
| а [x] 


2 2 
52. | ШЕЕ ‘оС  (а>0) 
Хаха а х 
ШЕҢ: ЖЖ ИА) = : = 的 定义 域 为 {х{х> 0 或 < 一 分 


1 
Xx NX a 


、 1 1 1 
ыле ыг (0</<—), Ми=-— Z , 
а ГА 


1 В 


д? Ул? а? р Уйа р 


: ах 2 2 1 7 
s sls 

1 
|. --[a- 222 
41-41 


1 


1 1 
== 1 1 1 一 
11-22) 240-422) = er А 
4 


24: {с 
2 
1- 2,2 
„теле 
а 
1 Ёс эт 1 1 1 “一 
将 t+=-, 即 /= 一 代入 上 式 得 : | 2 = 1-40) +С= (4 _ 
Ч х tr Nr -a 4 х а 53 
1 Ах-а 
=—'— 
4-14) 
“х>а>0 < | 2: = ха үс 
2.Шү<-а, -л>аМ, а= - х, х= – и 
22 „452 
— +C 


ЗЕТ ах Е аи Ш 
由 讨论 и ¿š 23 


将 4=-t 代 入 上 式 得 : 


+С (а > 0) 


2 
53. [ух?-а” ааа такуа а? 
证 明 :被 积 函 数 Д) = NX —а уж (х/х» 4 或 + < а) 


: т 
1. х» а, Т х= а: sect 9425221 ул а = | а-ал 


л 
555272 ‚.Мл?— а? = z: (nt 
3 “а-а? ағ- [а nt Z (a: ее) = a° [ап t Z sect 


= а? tant see 1 а? | зес ати 
2 2 3 
= 2 МИГ: ѕесГ– а вес га?! 
= 4°? ‘tant sect— a° | see z (1+ ат? 1) ай 
= 2° “tant ес а | зес ай а? | вес Гат? гай 
= д? мапа кеси а | хсгай-а [апт а кесі 


= ами t: sec t — а? 22 бес £ + алг | а? ап 14 sect 


2 2 
sz уа а а 
移 项 并 整理 得 : a | ал! а ес! = tant. зес!— | весі + алг |+ С, 


在 Rt ААВСЧ , і /8= 1] ВС |а, | АВ х, АСЕҰУх-а? 


и х?— а? Р Хх 3 
айі = - 5ес I = — г? 
> 4 ee 
B Е С 


а 
т [Ух?-а? ах = а [апга sect 


2 


= у - а? -全 | x+ J x2— а? 


2.3х«-ай, Я x= z: sect 同 理 可 证 


+С 


2 


ЕТ ” x а 
综合 讨论 1,248: [ух?-а? 2 == Заа 45 Эй i 


2 


+С 


- 32 - 


+C (а>0) 


54. | (х2 — а?у Z=: Q – 522) әл? — а? 2. ай дул — 22 


证 明 : ШЕ -а) а= x. (a? — 2°) : ) - [+z Q _ 2): 


3 


Сы 2)? 2 (25) (2 — 22)2 Z x 


> 


= ж.(х? — а?)? -3| (х? 27 
1 
“ы [ог а ао? уаз 


3 3 1 
= r: (2? — а?)2 -3| G -0 ) Z x-32 |07 - а?) Zx 


š 22 ї 
移 项 并 整理 得 : | V(x а?у а= 2-00 а?у? м |° а)? ах @ 
> x а? 
хо? а) 4х-2 х? — 2° ЛЕ х-а +C (АЖ 53) © 
J > OQ £ 
3 
| (x – а?) у = (z ж? —а°)? чуў а ана" ика 2-а +C 
2 
- r а? а-а ра д 2-2 +C 


+C 


= 2.02 — ба?) х? — а? үг ‘Mm r+tNr — 22 


55. а-а: “=; (х2 - а?) +С (а> 0) 
证 明 : | хул? — а? ас= [МР -а? аж 
Ши! 2 2 > 2 2 
-216 _ 22)2 g (а? — а?) 


Z qas 
=—х (ж-а) ЕС 


- 33 - 


-С (а > 0) 


4 
56. Гах - 22 а= (а? фа) а? ха д? д? 
证 明 : ЖЖ үх) = лух — а # Ж ХУ х|х>адх<-а) 


ы” Л 
1 r> а, Г хл = а: sect (085) Я хх? — 2° = а яс (| агат | 


л 
>ы 0</< ы ОА — а? -а яс 1 ат 
3 | ух - 2° Жж- [2 sec 77. tant 2 (а sect) = а“  зес?/ Z ат?! @ @ 


4 4 
а а 
= 5-1 60:3. sec іс tan? га = Зу зесі 727718 


4 4 
а а 
= sec ап? 1— ап" £ Z ес! 


3 3 
а^ 2* 
= Та - (| ати (вес? 1-1) 4 sec t 
4 4 4 
а 3 4 2 а 
= аа ате see 74 вес f + 4-14 азесг 
4 4 4 
а а а 
= ect an (лат? гес ий + | tan Z вес 


移 项 并 整理 得 : а* | зес?г 4 ат @ = мү Z: fan" t+ “| га sec t @ 
x | гайг d sect = sect tant 一 | Sect «(ат = sect :1ant 一 | 272477 
= ѕес/ Гал! 一 | (1+ 2772) : явсгай 
= sect : аи! 一 | ес 1 一 | гап sect dt 


= вес : 1ant 一 | Sect а 一 | лї d sect 
22 2 1 1 
移 项 并 整理 得 : [ат 2 sect = 2” ес. (ant 一 了 s ағ 


= Z ser ат ий | seet ши |+ С е) 


4 4 4 
тг 23 а а а 
将 回 式 代入 人 @ 式 得 : 4 | зес?г а гап? = 7 десі + —— Sect Шт — — | зесі + tant |+ С, 


8 
在 RtAABC 中 ,， Ж ZB = ¿/,l| ВС -а „АВ |= r, | AC |= Ул” — а? e= 
B а С 


2 2 


х -а Ж 
% л = ——— T, sect = = 
2 cost а 
4 2 2 4 2 2 4 2 2 
a Xx Xx -4a а Vr -a а а х+уүх — 2 
5 а | зес 2 гал? = .—. 5 Мх — а? + 4” 8 ' +G 
а а а а а 


4 


2 

‘(t+ — 22): Vr шал ныг а? - 
4 

-(2х7-а уух! — а? |z. х? — а? 


2. х<-а/  -х>а8, @ = х, r= –и 


由 讨论 1 得 : [evr а? а= |а а а? аи 
_ 4 
= (2⁄2 - 2 ди? а-ы z+ J а |+С 
4 
Жи = -+ 代入 上 式 得 : [аул а? а= 2-02? - а?) г а? ха x? — а? 


4 
综合 讨论 12 得 :| хл? – а? ах = 2-2 22°) 2 — 2° - дауа — 22 


ТЕ Xx - а 


|қ + |x 


+ C 


- 34 - 


[22 
57. ЕЕ--«-Уу”-а?-а-ағссов е (а > 0) 
Ж 


ЇЕ: 


证 法 1: 被 积 函 数 =“ 的 定义 域 为 {х[х> 0 或 了 < 一 分 
x 


1, 3 х>аң, Ч r= @ sect (0<1<3,), 


Мх? а? ах бай 
则 = , ах = а sect: tant d t 
x q: sect 
2 2 
VX - а q: Int: g: sect: гап 
[а= | = [а гал? 
£ q: Sect 
5777 1- cos 
=а| 54 = = = 4(---а-(|“” 
СОЎ cos 1 cos i 
= z: (ant — q: + C 
a a 
д = а: ес 2. сой = 一， [= ағссов 一 
x x 


在 RtA4BC 中 , W СВ = | ВС |а, [А48 |= х, | АСЕ ха? 


| ГАС |] Хэ ий, 
22 4а = - 
[ВС | а 
| Í fr — а? 


@х = z: tant — q: С 


2 2 2 
= үл - а — а: 076605 — +С 


x 
2.Шуү<-а/Й -лх>ан, № дэ-х,ё0хэ-д 


РЭН”: 2 оу? 
由 讨论 Г |`” “ z=- [аи и” — а arccos Зи 
x “ A 
要 = С-г 


- Х 


| 2__ 53 
综合 讨论 1,2, "25: ЕЕ--«-Уу-а”-а-ағссов еб 
х 


2% = 
Х| 
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59 59 


кун 


证 法 2:Ж ЖА И УТ“ 的 定义 域 为 {х[х> ах < —а} 
Ж 


Е: 
57. Г а-а о атса C (а > 0) 


l. 3 r> а, y= a. c#t (0 <), 

则 ух – а Е „н. а 
х 9: СИЕ СИЕ 

|== а= |20. ота a| 

х СИЕ 


2 
5701 % 
СИЕ 


_ “| ©4711 
СИЕ 


= а | za _ “| 


си 
@ = Ша – а | а 
未 : cpt- sp t=1 中 “| 77181 


(е) = 51 
(sh 2) = cht 


1 
5 74711 1 Р 
l+ 54-2 - -ағаап-- СІ 
ü а 


= Z: 54/- a: arctan(sht )+ С 


ЖЕСІ 2 
>ы x= а: сй! Г. cht = , 2 р Жылы 
а а 


“ ив=у|ВСЕа 


ЖВМАВС+, W галу = sht = 


а 
. у= arctan (shr), АСЕ Мх? а?, | АВЕ АСР [ВСР = x 
12С | а 
соѕу = 一 一 一 = 一 А 
148 | х 
Е < < 
ЕР созу = cos arctan(sht ) = ыг ў цайн 
х p= C 


а 
асал (501) = ағссов- 
x 


1.22 2 
дл-а 2 2 4 
а= АХ -а — а: gqrcecos +С 
х 


Ж 
2.4 л<-а  -лх>а", 6 дэ-х,ё8х--д 


12 2 2 72 
由 讨论 1 可知 В а р ар: aaa 
x A A 
=V” -a - а ағссов 2+ С 


| 2. 2 
综合 讨论 1,2， 可 写成 : | 2-5 = Nr а? -Фагесов т С 
х Ж 


- 36 - 


58. | Е 25 ах шээг ЕДЕ ж-а |+ C (а > 0) 
х x 
26522122 
证 明 :| 2 s. 在 = 一 | ү? 2224 
x x 
да р 
Рр ваш [L а? 
х х 
1 
ға 222 -- 
к, а. (Еа (2 — 2) "а 
х х 2 Е 
220002 公式 45:[ Е уа +C 
= 24 | : аж = | | 
р Г — а? 
22-32 
шил а 227 О 
x 
(А) Ж Ja - 2 (а> 0) #4 (59-72) 
59. | 24 -ансят + С (а> 0) 
қата а 
证 明 :被 积 函 数 /fx)= МЕЖ {х[-а<х<а) 


2 2 
VC = х 


2 : Л л 
Масат = @ яг (23 <), Д] х= а: сох! 


л л 
<<, 605/>0 г. 
2 2 


= [а 
=/+С 


© r= 2: sI 


Я | 


* 2 ж 
. 4-ағсят- 
а 


аж 


2 
а -х 


Жо: 
= гсп + С 
2 а 


1 1 


аї = 
) 2 2 lz: cost 
а —X 


237: 


@х Е х 
| 2 243 2 Кі 2 2 + 
a -х) аха —Х 


证 明 :被 积 函数 /үх/- 


60. | C (a>0) 


: ме X 2 (r |—-2 < x < Q 


1 
(а-а) 


- 1 1 
2. = z 501 CE Шах- 4costar , 


Ш) 7 2 соғ / 


——</<—,‚ соѕ/> 0 --; 5 
(42-12) а 051 
1 
51 2: -| : - 2: cost qt 
(42-32) соў Г 
1 
= = 一 
| к 


1 
[зе 
а 
1 
= ИС 
а 


在 Rt ААВСЧ , W 19-12, АВ а, | АСЕ х,|#СЕ Na – х? 


х А 
2 lI = а 
а = х ® 
ах x Є 
[ = +C = а -х 


= = са? — 22) 24 (a? – 2) 


үхэл 
- Ет : (а-а) 2-0 


-38- 


(а > 0) 


х 1 
62. > | БЭ ғ 20 
征明 : 
| (а? - ау 


2 
а= ја д?) 2 д? 


- [| 12) 2 (а 27) 


3 
= Ит | . (2° 42) 2 +C 
2 3 
1—> 
= : +С 
а-ж 


2 
53 2 


x 2 х 
63. ах = A — X + ‚ асл 一 十 C а>0 
| а? — д? 2 2 а ( ) 
2 


ЗЕ ВЯ : 47 ЛА Ж Ло) = 一 -一 一 的 定义 域 为 {rx|-a<x<a} 


а — x 
т л Хо а? зї ї 
9 х-а-яй” (——</<—), W сг а-совгай , = 
2 2 а? = а? | 2+ соз/ | 
л л ЭГ ЖЕУ 
7----<2<--, сов/>0 .. = 
2 2 а? = ж? cost 
2 ГЭР: 
0.01 
|—— = |— 0s ra : 
ма’ = х cost 提示 :coy2x= cos” t— 5077 
= а | хи? ай -1- 2171 
1- cos 21 2-2. st: 
=й [ Z 521 = 2- 51: cost 
2 
2 2 
а а 
= [а | сов 274020 
2 4 
2 2 
а а : 
= ——./———.5772/ + C 
2 4 
2 2 
а а | 
= —./——— t: cost + С 
2 2 
在 Rt МАРС, % 29-21, А8 |- а, | АС |= х, ВС = Na - x° 
. х а?—х? А 
5 =— ‚соз = = 
а а Е 
ЖЭ х а? х 
2. [ gx = а? = х? + ауа + C = = Т 
3441-1332 2 2 а 


-39- 


64. 


-40- 


一 алсуй 一 ш С (а> 0 


шайы = 
а? —х?)? 


的 定义 域 为 {t|-Z<L< @ 


,可 设 += 4@ 9 боон с Л] Zc = 2: cos Z 2 , 


z Л х 57774 
2----<7/<--, с087/>0 = 
2 2 


(4 -x) 4 со? 


2 ..2 

х 4171 
k. 
мая” 


[д ЕЭ” 


——Y: 2: cos 1аї 
Я: cos" t 


cost 
1— cost 
-| 55552 
СОЎ £ 


а-|” 


2. 
= [агат – | # 
= лї — t + C 

在 Rt IAABC 中 ， 设 72-4, АВЇ-а, | 4C |= x,| BC|= Ма — д? 


ж 
л = —————ə 
2 2 а 
цана 2 |+ 
с 


Гу 5228 апай +С а? —х? 


1 р а 


65. | = 
хуа? = ж? а 
证 明 : 被 积 函 数 /rz/)= 


{7 +С (а> 0 
Ё 


1 
хуа? — x° 


的 定义 域 为 {x/-a<x<axrz0} 


1.3 -а<х<0н, Т л= о: 9077 (-</<9. 1 дт = а: сога 


хуа? — х? = а: ян |а: cost] 


л 
2 о , соз > 0 2. 


: | 2 = | : а- cos а? 
Е хуа? = а? а? өй 051 


1 1 
=-—[|———— соз, 
qg" 1— cos £ 


1 1 1 
= | + 274 cos t 
2а“ l+cost 1— cost 


1 1 = | 1 ға 


---- CCoy t+] /十 
24" 1+ cost ( / 2 


а“1- cost 


Нм 1+ сове |+. | сон —1|+ С, 
2а 2а 


1 cost — 1 
= 一 一] | 
2а 1+ cost 
1 2-17 
шоо Ва 
2а 1- cos 1 
1 -12 
ый бы ш 
2а 5777 
а 5771 
1 


=—. И | сой — aset + С, 
а 


在 Rt JABC 中 , š 49-12, АВ Ба, [АСЕ х, PC E Na – х 


cos Г) 


хуа? — х? = а? ` sint: cos t 


A 
a 
ый 
2 2 с 
а —>x 
| 
+ С, 


а = х 1 а 
СОЙ =, == 
х S х 
ах 1 a ’—x -a 1 
8: | = (=й 
хуа? -х? 4 х а 
2 2 
а-Ма – х 
= —./7 ЕС. 
а х 
а-ча = х? > 0 
1 2 一 VC 一 和 
Wa ЕС 


| Í ах _ 1 
жа 一 和 а 
2.50 < 过 < Z 时 ,可 设 = а-я (0<1< 本 ), 同 理 可 证 


а= 4а? = а? 


22 +С 


ах Ш 
хүа!-х 4 


|z] 


综合 讨论 1,2 得 :| 


-41- 


ах 
© ер + 


证 明 : 被 积 函数 /()-- 


-42 - 


1 


+С (а> 0 


МЕХ {| -а<х<айх+ 0) 


1.5 -а<л< 0, х= а: 5007 (24/5 0), M| сг z:cos Гай, 


1 1 1 


Х24( 42-12 а? :sit |ассовг| 


Ї 


л л 
--«хї«--, 082»0 2 
2 2 


6—5 
Е ауа? = p° а! 5171. сох! 
1 1 
07” 774 
1 
=-— | - асга 
а 


1 
= = co С 
а 


3 2 
ГУ Í: cos 


在 Rt JA4BC 中 , Ж LB=1,| АВ |- а, | 4C |= х, ВС |= Na — x° 


а? 一 天 
СОЙ = ——— 
Хх 


2 2 
а -Х 


Í ах Е 
58 = 5 
ЖЭ АГ — X° а х 


+С 


2.60 < ххаН, х= as (0<1< ЕЕ 


综合 讨论 1,2 得 :| 


Zx 
ауа? —х? а х 


1 


67. | уа! - ж-5У4 д? + © агсят + С (а> 0) 
а 
ЗЕД: ЖЖ /(х/- үа 一 + ЕХ іх|-а<х<а) 


| . л т 
2. Я л = @ УЙ сс ее 227 Ш а= а: сога, Ма? — x° = | @: cos z 


Е ян ‚ с052>0 : Ма -х = z: 6051 
2 ЁС: = д? а= [2 cos z: 2: cos t ай 

= а? соғ гай 

= а*|(1-— s?) dr 

=а'|@-—а°| s? а @ 
x [уа -х° = а сов? dr 

= 2° | cost d 8201 

= 2°: sfnt соз — а? | 5774 d cost 

= а? зін cost + а | 7 2 Ө 


#@ + 0)45: 2| уа” — 2 = [+ а? + sint. cost = a t+ а? + 5411 cost 
а? а? 
50 [Уа и сэг хан сс жас 


在 Rt ДАВС, % /8= 1] АВ Ьа, | ЯС х, ВСЕ Ма? – х 


ір 2/2 2 А 

: x а -Х 
ИЕ = — , СО = —— КЕ š 
Я Я ? 


а? ха” а? -х? x е 2 _ 2 = 
. ни а -х 
5 22 — Фе аға 二 上 + 一 2442 
2 а 2 а а 
2 
£ P 24 х 
= 2° — x° + ' агсзїл 一 十 C 
2 2 а 


- 43 - 


68. | (а®—х°)? Z= (ба 222) 4а? - 2 а ағай + C (а > 0) 
а 


证 明 : | ү(а” _ 2) Z< = xr: (2° _ - az (a° -гу 


š 1 
= r: (2? — 2)2 [+5 22). (2? -л?)2 Z x 
3 


1 
= х.(а – х^)? +3[ (а? -дуах 
3 1 
= r: (4 –х?)? +3[ (x -а +а Ха - ж)? Zx 
3 3 1 
= д. (2? — х2)2 -3|( 2° =) x+32 | (2° -л)24х 


3 
2 


: 1 
移 项 并 整理 得 : | (2° — ж?) &= (2! а?) 24 | 22) Их 4) 


2 


1 
x [а а) а= а? — 1° + 5 “агсуй 7 + С (公式 67) 6) 
а 
J > OQ £ 
3 
| (82-32) а= (а? х?)? + нэгхэн 
а 
2 3 
ет 22 а? у +. анж 
а 


= 2-54: — 242)? — х? каа апя + С 
а 


69. [ху а + (а> 0) 
ШЕҢ: ЖЖ /(х) = XVa 一 +” 的 定义 域 为 іл|-а<х<а) 
.可 设 t+= 2: УЛ < Л] Zc = а-со$5ё/4 ‚хуа -x -а-біп 2 | 2: cos 2 | 
5; Е < ‚ с08/»0 2 хуа - х = 2° .st :cost 
2 | хуа? -х! ах = |а эйи созе а сов гаг- a° | сов 21 sint ай 


3 
а 
= -а! | сох! асоз = о! С 


3 3 
кил аі ЕЄ 


> а!-х Š (22 — хі) 
-人 


а а 


з 3 
| хув” -ёф--7-0-489) -С 
а - х) +С 


2. (1—97) 
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4 
70. [жаг _ x° = _ 22) v 22 — х? + атяй Z + C (а > 0) 
2 
证 明 : ЖА (х) = л Да — х X {х|-а< х< а} 
*T Z r= 2: sint = . ауа — д’ = а? sin ft| а: cost | 


. л 2121 2 2 3з 2 
Жэ. сС08/-0, 2 хма — x = а ят соз; 


3: |» Ма? -х = 25522 Z (z: sint) = а | зй. cos 7 ay 
4 
qQ 22427 
= 13-90 £: СОЎ. cost а? 


а? 
= 4140574 зй? 


4 4 
а : а 5 
= —: cos /: sm 7— ей? соя 
3 3 
4 4 
а : а у 
=н 7 .911 7 一 | . (1 — cos” ñ) d cost 
4 4 4 
а 5 а ) а | 
— С сов Z: 49121137 一 | si @соз + ки сохга cost 
4 4 4 
а . а А а | 
= 5, сов Z: 49117137 一 | si @соз + | si cos 10 


移 项 并 整理 得 : БАТА — х? gx = а [з?г cos t а? 
а“ 3, СШ Ж. 
= —: COS /: sm £ — ТЕ 4 cost 
4 4 
š | St d cost = 8/74: cost 一 | cost d 8101 
= 9/72» cost - сов 7% 
= 8777» cost -[а ти 
= 9/72: cost -(а- 222 
Жог [элг 4 cost = -| ялга 
уо ИЕ . 1 . 1 
1% > 4%: [элг 4 cost = 5. 5774: соз 一 - | КА 


F 1 
= ИГ + cost ——— {+ С, 
2 2 


4 4 4 
мг Я а | а | а 
I > (048: Бата ЗЄД” аг эс даж ааг нд 


在 RtIABC 中 , W 12В-2,|АР-а.М|АС|-х, | ВС |= үа? — x° 


2 2 2 
Ма -Х А ж х 
МО COST =, МИГ = 一 


а а 
4 2. 2 3 4 2 2 4 
а Ма -жх x а ма -х х а х 
2 2 2 Ë 
2 [= VC — х ах = : + . сз -“ағсал 一 十 C 
4 2 а 8 а а 8 а 


4 
= 2202 -a )Va – х? + Флп = + Ç 


а 
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1.52 2 2 
71. ЕС Z= уа - нат Же ЖТ, (а> 0 


х 


证 明 ЖЖ (л) = ХВ іл|-а<х<аҢхжғ0) 
XxVa — x° 


1.5 -а<х<08, *FiK r= 2: 5 (25660), 则 Zc = z : cos / Z 


а*—х° |а-сов/| л а? -Хх | со$/ 
== 22 Лалын соѕ/> 0 .. = 


59 Я smt 


x 5101 


2 2 2 
Ма – х соз / сов“ Z 
| = | - acostd = а| 22 а 
54 5777 5777 
1— s 
-4| 


1 
---а-а|--ағ-а)зйи а 
51011 8/74 


-4| шин дг-а| эйи dr = а]. 2. ом 2122 ag 


. 2, 
87777 


1 1 
“| I )Zcos z — 2 | хби а 
2° 1+ с057 1- cost 


— l 
2* 1+ cost 


1 
cost — 1 


а(сов 092] “(сом -1)-а| St а? 


= [1+ соно | 5-2 | созе -1| 2 сов + С 


а соя — 1 
--./й 
1+ соя 


+9: с0$ 7+ G 


а cost — 1)? 
л ( ) + а-сов/- G 


“С=1) 


2 1— cos’r 
a cost — 1)? 
=—. ( - ) + 2: cos £ + C, 
2 5774 
cost — 1 
= zg: - + 2: cos Z + С, 
6777 


- а> {л | сой - csct |+ ас cos ё+ С, 


在 Rt JABC 中 , 设 22-7, АВ |- а, | 4C |= x,| ВС |= Ма? -x 


2 2 


2” — x° 1 а а – х 
т уа Р 
Х 6774 Х а х 
2 2 2 2 2 2 
Va — х Ма = x -а а -х в 2-2 
[а= аи ға G а= 
х х а 
2 2 2 2 
QZ 一 VC – х а – х 
= z: (Ша, +С, 
х 
2 2 2 2 
а- ма —Х а — x 
=—:⁄⁄ а + С, 
а x а 


2.40 < х<ањ, Я r= z. sint (0< /< 本), 同 理 可 证 


2 2 
В “үз 2 ма -Х а-х,а -х 
综合 讨论 1,2 |` ш-уа- ча АЗ +C 
Хх 
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72. 


2 
үс чае 
2 
54 


ах = arcsin + С (а> 0) 
Ж а 


2 2 
жәна /(л)-35-25-400Х ХЭЭ) {х|-а<х<айлх=0} 
54 


153 -а«сх« 0, iZ r= а: sint (25660), Ш Zc = 2: cos Z Z , 


уа? = cos 2 


7 
ша соѕ/> 0 ... = 


л? а: 5171 
2 2 
Ма = x cos / 
а= Бэргэн 2: cos / # 
x @+ 5177 1 
-| 52 22 
57774 
к Ї 
£ Í 
= ас“а-(|а 
= -сой — £ + С 


在 Rt ДАВС, Ж LB=1,| АВ |- а, | 4C |= x,| ВС = уа х” 


2 2 


а = х 
СОЙ = ———— a Я 
х х 


агсзїл — + С 
а 


2 2 2 2 в 
Na = х Ма – х x 2—2 
же 7 д —х 
| 3 ах = 
x x 


2. 当 0 <x<4 时 ,可 设 T+=4:sint (0</< ЕЯ 


[42 — ү? [2 _ 2 
:| 5 дү = 
х x 


Же 1,24: 


х 
агсзїл 一 十 С 
а 
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(722 含有 Nta +Bbrt+ec (a>0) 的 积分 (73-78) 


аж 


73. | = : «| дасч дэ ауад +ыч+с|+С (а> 0) 
Мах? + Бес Va 
证 明 : 若 被 积 函数 = 成 立 ， Шал) + фх+ с> 0 恒 成 立 


Мах" + фх+с 


“а>0 . А= 2? – 4ас> 0 


> ах” цах ны +4ас— 271 


2212450) _ (N — 4ac)’] 
г | 241 
28 Ма B° — (| — ас)? 
_ 24 1 
YQar+ 6)? — [6 — Zac) 


1 
402ах+ 0) 公式 45: | ш И [+ 41-42 | L C 


1 
Ч а-а s re 
аха: 6 — (57 — жас): 


аж 


А(?ах-- д) 


-NM 


= 
= {7 [2ar+ b+ {4а (а? + бфх+с) ыг 
Ма 
223 
Ср 


Wa [2ах+5+2УаХа? +ы+с|+С 


74. Уа + дх+с цай шан аа Var 二 COX 二 C+ 4ас- 0” J | 2ar+6+2Va dar ++ +C (а > 0) 


ЗЕ: ЖЛ ЛА ЛА) = Мах + bx+ су, S, Шал! аа 
а>0 л А= 2? – 4ас> 0 


тах + Ах+с= тод +4ас- 2?] 
а 


1 
= [Qar+ 0 — (V? — час)? 1 公式 53:| Ре? 4у bd ЛАГ 
цах: | (ахь 9? — (у? ласу ах 


Ет - —| \|Сах+ 5): -(427-4Яас) ад(2ах- B) 


2 
ээ садан ы 4. 
4а Ма 2 


2ах+6+ (Сау 6)? — (46? — #ас)? 
= жо... .2 Va ах! ор Чч, 2ах+ ó+ |(20х45) _ (V – «асу 
Ык е Ээ | 


35. .2 Va ах? РЕ 5 и 2аха + да (ай ++ о) іс 


ЕА — Ж) 
ла Мах? + + с + чае 67 СЕ БАҚАРА +ы+с|+С 
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| 


22 


75. а @х= Ж У +фх+с— т 2ал+6+2\/а\ а? +Àr+e +C (а > О) 
22 


Їнэ а 


证 明 : эг ад (ах + #х+ с) = (22x+ дах 


2ах+б_ Je 


‚ 可 将 AUX 变换 ( 
|с —= + 2+ с 5 М +дх+с 2а 2а 
ёс ВА (2ах--2) 2) @х— 

оне Ун ети 


1 


== | 2 + r+ c) 22 С imaymi 


pr ГА 1 

=—\@Х +бфх+с— @х 

а дон 

Эв 7 2ах+ф$+2Мау ал? + фх+с |+ G (公式 73) 
И м” 


= = -т|2ах- b+ 2 J ау ахі ++с|+С 
а 


:. || = > 2 M1 2ах+ь+ 24а ад? + Dx+ C +С 
Var +бх+с а 22 


2 Е) 


76. | = ! У ые 
Ус-фх-аг Ма 457 + Zac 


JE BJ| Ж о И) = —— с+2х— ал >0 有 解 
с+ ёх ах 


“а>0 2 А= 6 + Zac> 0 


` e+ Ах-ах = > —(2ах- &)°]+с 
а 


Е б + Час (2ах- 5)” 
4а 4а 


1 


@х 
2 -2/а Z 
| Ме х ах 2 VF + ас) — Фах- D° L 


2ах-0 +С 


1 : 
= —— МСА 
Va №67 + Zac 


а Б. мунны сагай +C# 


АЖ: -- 
= фх-ах Ма 67 + Zac 
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2 
77; | Үсч-дх- ах” dr = са ата ах” 2-4 ай т ас (а > 0) 
+ Час 


ТЕ ВЯ гж 4k Д) = 4 4-0х- ах Ж, Ше-2х- ах > 04 М 
са»0 -. A= 44020 


© с+фх—ау = к -(2ах- &)°]+с 
4а 


67 +4ас (2ах- D) ; 
= - ЖЕ ы > 2 Го 7.47 Мон 
4а 4а 公式 67: [va х ах 2 а? — х 4 2 arcsm 27 С 


2 | Үс» фх-ах = Ге + 4а0) — (2ах- Р) ах 
2а 
| УР + 426)? - @ах-6)? аСах-2) 


1 
K. 
А 
Кык 72 НЕГ + 426)? — (22x— Б)? + : БЯ 2 у сш +C 


а/а? 2 2 V + 4ас 


= ра (с-2х-ах ту” ша 
8 5 457 + ас 


2ох- ы 2ах- 
шат 2123 фх- ах АА заса ы д 
8а 30 


8VZ 27 + Zac 


x 1 2 2ах-02 
78. Ar=—— Necthr-ar 4 аси + С (а > 0) 
e ах” 4 242 427 + 4ас 


ЕНН: = 一 一 一 = 成 立 ， 则 c+ Ах аг >0 有 解 
\Үс+бх— ах? 


“а>0 . A=) + Zae> 0 


` e+ by— а? = І [22 —(2ах-&)°]+с 
4а 


- |е + Aac— (дах 9 | 


% [一 一 2=2Va| ах | 公式 61 хус = = 2 - д? +С 
ус+дх- а? 46/57 + ас) — Оах- D° 28 
-244-1--2-| ам. @Оах-8) 
2а 247 B+ Zao): — 2ах— D? 


а, @(2ах-— б)з 


1 5 1 
а ГӘ + Zao) — (2ах- 5) 442108 кас)” – (2ах– 5) 


67+ Zao)” -(2ах-2) 


аСах- Ф) 


, 202—0 
СЯ + С |; хө. | ах 


ó 
| 242 67 + Час В 


1 ó -д 
ш---т-А р 0(с4фх-02)4  агтсзїл——————=—+ С 
=" ы 


1 ДЕТ ТЕЗ ГА . 2ах-02 
= с+ бх ах? + АРСИ +С 
а 244 V + Час 


(T) 含有 /+ 2-3 或 V(r- а)(5 х) 的 积分 (19-82) 


79. ла + (0-а): "|а + {| 9) +С 


证 明 : 


“>0 ГА |272 Us0， 则 r= е 2а 
= 7 

| оа 2/-(а— Ё) Е 

| (ЕЛЕР > Z= 2(2— "ҮЭ ту 
8-1 1 1 
= а-у ө of a 
1 1 

=2(6-— ә] 1-24-20- 2| А-Я = 2(2- [> 2-14%24- Ээ 
-2(а- 2 5 1 a | |+2(4- 史诗 ВЯ — +2(а ө-ӨГ гар 
对 于 | 


1 
тебе туг 4>9 


`. 可 令 [= sec £ 0642) Л] (7-1) = ал £, d sec = sec t: tan tat 


л К 


` |z = [рту вет = | сла 


г — Af 
an £ Si К 
== 72 
-| С “= | : а] а | 1 г | 1 Z 
$ £ $ £ 2 sm 1 25 А ги К 
Ы. Ж ! = 一 一 1 | сй — со |- СА 
2 sm £ 2° яп 2 2 Sm” Ak 
Ж ВМАВС+, 2В= 4, |ВС|=1 Я] АСЕУР-1 ,|АВ|-/ 
А 
1 Ї 1 1 2-1 7 
2 不 = 一 一 = , col/f =——— , cos í = , sI £ = VEN 
сат Үр ийг / / ОЁ | 
В 1 
[| 2 “Z= (a= D. n Же асар — НК ЖЕТІ 
х= 1-1 2-1|1 -2(7:-1 
- -1 == . С 
оед аа о 
1- Р- 1-1 
2 - . 
а МЕСТ ns s о, 
1+1 (Ғ-І) 


0-а 
- - 2-8 шоо 
将 /= ,| 一 “代入 上 式 得 :… | -Эас-(-0)-0 ша А. 
х-6 1-6 4ЇЕ-4-4/ 4-4 Ж-208-4 
1-2 
уё- а 


= (1-8), |2 +(а- D 
Ч Wi a Vr-a + yr- Я | 


- а-2 515 +(а- 50| {5-а + 可 加 6-4 + 4-2 |С, 
=- Cr 人 | 一 +(2- а): (/з-а + {5 4) +С 
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80. [ү #=@-®Эү— 5 "+С 
证 明 : р и — (/>0), Му 2 сда 06, 
2-л -0Ж 


1-2) 
хү 27, а= [е | 2а -20- | бар 
5-х 


=й “еу 9002 Шш ша 


2776720 дагся-2(а- 245 Цин 
-2(а- 2 - Шин | |+2(- үні т (а— 2): Шин 1|%%а- ЭГ р — 7 
а (#>0) 
0-2) 
… 可 令 {= n£ 06462, 1 (2 +1)? = sect £, ай = sec) Кай 
>) — 1 = | нэ”, {= t= | соз? йай 
(1-2) SEC £ ѕес? 
= : Га-со244- — 1 мг [оозда 
= l. Spa Q 
2 4 
х-а 1. 
“| — = 2(5-а)#— 202- )[ +: зїл2А]+ G 
б-Ж 2 4 
=(ó—aQ)£-(05— а) яп: соу + G 
ЖАЇЛАВСЧ, 4В-4 ,(|ВС|-1 | АС =1 ,|ГАВ-42-1 
1 А 1+2 
cost = 一 一 ‚ 8216 = = t 
1-1 1-1 в К : С 
х-а А 1 Ї 
Үз; узу (6- а) агс5й------(9- . +С 
4 421 +1 42-81 | 
ГА 
= (6- а) ася -(6-а). 
М? +1 š 


түү" 
将 /= ,| 代入 上 式 得 : ПЕ “e= (6- ад arastn 1 ыш Б ЖУ ТА u 2-5 с 
2-х 5-х ф-а16-х 


2-хҮ(2-а 
-(2-адағағ 12 -(6-л)- 2 +С, 
2-а ф- х 
=(д-Фасяй | 2-7 + = D: (220 
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(а<2) 


81. | а =2 aras |20 +С 
у(х- 202 х) 2-а 


срасла а а 
\/(х— а)(6- х) [х—а| \2-х 
д у |874 же 4+2 2 10-2 _ 2(0- 020 4 
N ф—х” 1+?” | 1-2) 
Р 
б>а,.. |х-а|= (5-а) I 
1+/ 
1 Дэй 1 1-2  21242-0) 
Таж = : 27. 
& а 2-х ü 17, A 1+2) 


= 2|-1-4 -2агсайг-С (公式 19) 
1+/ 
Ж-4 
ф—х 
Х-А 
2-х 
Е ВМАВСф, ZB=z ,|АС|-4х-а 
. |BC|= Vo-x , | АВЕ Л АСР +| ВСР? -42-а 


УУЛ = “= Aarcsm Р 
Ú -- == Р 


| 2 ағай |28 + С В Жа” 
V(x— 49 - 2) ё-а 


= 2 алсан +С 


л-а 


令 лит ‚ А] Z= arctan 


82. | себ pa 2200 Ди дз 0-9 ш» = +С (а < 5) 
хэ 


证 明 : | [о 20-да “хк ад е 
xX—ag 


2 2 2 
2 |6-х 0 5-х ((>0), Му- 2-аг дуг 2аг Оч шат шир A 
х-а х-а 1-2) (1-2) 


(1+2)? 


и (1>0) .可 邻 = апі (0<4<2), W| (2 +1) = see £, dt = sec Ха 


гат £ 
EC £ 


х = = а= | 


п. 
(1+2) есе £ 


: бес? АЁ = | 


а= | 517? Ж. cos Кай 


= -| (2546. соё) ай = [эл 24-04 
4 4 


23 Е. -С 
82 4 


e а 

8 32 

£ 1 . 3 22% 

Жо ас 5-4» К: с05А)+ С 


-co 人 £: cost + C 


联 立 以 上 两 式 得 : | (х- 2)(2– х)ах = —2 (0 — а)? эт созї А+ йг А cos f) + С 


2 
= «2-6 а st: соғ А+ К: cos r) + С 
ЖЮиЯвСФ, 2В-4,|ВСІ-І ЛАСЬ, | АВЕ үг +1 
ap u == ‚ 8216 = : 
2-1 £ +1 
(2- а) Ч 1 Р / 
(х— а4)(Ф— х)ах=— ‘(arcsm - . . 
| 4 МЕ ЧА, mt s А 51 
2 1 1 / ! 
Е А 
2 3 
Е шоо ‘(arcsm 二 二 22 т) +С 
4 у2 +1 (+1 (+1) 
22 22 ‘(arcsm д/ УС 
4 \? +1 (+) 


2 
# URA L An | раны (х- 2)(Ó — х — ат С 
Х-4 = 
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(T—) я 538048) (83-112) 
83. [эх ах = —cosx+ С 
证 明 : | SIAX ах = -| (-5/0х) ах 
ч (соѕх)! = -ятх ИР сох) — ө/лх09 ЛЕ ЖК 
Е | яах ах = -| асовх 
= —созх+ С 
84. | созхах= їл x+ С 
ШЕҢ: … (5/72) = сох ЁЁ вх соз л) ЛА Ë Җ 
Я | соўх йс= [Чятх 


= +yz x+ С 


85. [@лхах= _ | соях |+ C 


STAX 


证 明 : [апа | @х 


СОЎ X 


Я соғ х 


е 
= _ | соях |+ С 


86. | согх ах = | этх|+ С 


证 明 :| со/хаху- [== ж 


577 X 


= | : а 577 Х 
502 X 
= эй х |+ С 


87. | sec za = | ми (| + 3) | +C = 7 /5ёсх-- tan х| С 


1 СОЎ X 


证 明 : | sec var = | а= | x 
СОЎ X соз X 
| . 1 : 
= | == дуйх--| - азі + | — SX 
1-507 х 2°" ] + +Z Xx 21-575 
1 1 
= [и |1+ 80х00 |1 зл х | +C 
2 2 
1 1+ 54 1 1+ 57%} 
Ри ыы .万 пш) ЕС 
2 1—/7Х 2 1-507 х 
1 б 2 1 4 
Ё и сы кй е 
2 СОЎ X СОЎ X 
| А 
= с 
CO8 СОХ 


= Z| sec x+ гап х| +C 
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88. [ссх а= т + С = 72 сясх-согх|-0 


x 
1ат-- 
2 


z 2 54 2 54 2 52 
1 1 577 эе 5 1+ 427 2 
证 法 1: …crcz= 一 一 = ú ы 
И 2а сок N сов 2 ті. 
2 2 2 2 
1 1 
Же Жай з= аж 
Хор 
соғ 一 
2 
2; фу-02-сох уши” 
2 2 
1 
5 [азса = | 2. соў? 2 шпі 
б" 2 
2-577-СО5- 
2 
-|---4«т- 
х 
1ап- 
2 
= иаи |+ С 
бо эй? Ж 2т 二 
2 2 1- соўх 
2 ап = = = = - = CSCX— СОГ X 
х ‚Ж х ‚Ж х ГИ X 
соя SIA — :+ СОЎ 25т—:с05— 
2 2 2 2 2 
2 [ссх а= т ал += | ссх соёх | + С 
НЭР 1 
证 法 2: | ase r dr= 一 一 0 
КУ///4 
-| 2 Z 
Sn Í 
1 
=-|————‹созг 
1- cos £ 
1 1 1 
-- | + М cost 
2° l+cost 1-— cost 
1 1 1 
=—— QZ(cosf+])+— 4(1- соғ 
1-2 ( ) 211 ( ) 


== ырады | соя-116С 
2 2 


1 сов/-1 
=—- 
2 1+ сов/ 
1 1— cos D° 
2221 221 4-1 +С, 
2 1- со £ 
1— 2 
= „| Са) +С, 
2 5777 
£= 
КУ///4 


= 72 сзсх— соѓх |+ С 


= 56 - 


89. вес хах=лх+ С 
证 明 : (пх) = вес хЁ Р ших sec? xü) № Ж 
2; вес хах = | «атг 


= qn x+ C 


90. | Cre @х = —coty + С 
证 明 : | csc x dr = -| (—сзс?х) ах 
ч (сой)! = –сѕс? х р сох — ase х9) J$ s) 3k 
: | ¿ser dr = -Í @сох 


=-сой+ С 


91. весх-алха- sec x+ С 
ЧЕН: … (бесл)' = ѕесх: их ѕес х?) ѕес х: Гат х4) №. Ë Ж 
5 [sec r данх ах = [а see x 


= sec x+ С 


92. | сясх. соё x dx = — sc x + С 
证 明 : | свсх- СО x dx = -| (-свсх: со/х) ах 
ч (сѕс х) --свсх- cotf xB cascx29 — asar: cot xt) №. cË 21 
а | CSCX: COLX ах = -| Я с5сх 


=-сел+ С 
22 д 1 : 
93. [э кыласы а 


证 明 :| si хах= [6-5 - с052) ах 


1 1 Е 1-соу2х 
--|ж--(сояЯха2х 提示 :4921 = 一 一 一 一 
2 4 2 
1 
ЕГА. 
2 4 
1 
94. | сох? хас 2+ яй2Х-С 
2 4 
. 1 1 
证 明 : | соз? а | +: cos20 dr 
2 2 
ИУ 1+ с0б2х 
=_[ас+- [соз2ха2х 提示 :cow х= 
2. 4 2 


1 
= о С 
2 4 


| | 
95. |в” хах = = s” Х+СОЎХ + 


1 = : 
96. | сох” Ydre= =. cos” Y: $ X+ 
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A—lr .,, 
— | sm" хак 
” ” 
证 明 : зй” XAr= Еа х- 577 x qr 


= -Í $Z” Y d cos x 
1 7-1 
= — Соў x: 877 r+ | сохх Z т x 
2 КИН, 
= — СОУЛ: SI х+ | сокх (7-1) .91 д: собх ах 


> 2 | 
= — СОУЛ: SI х+(л—1)| со» хт" хак 


=—соўл SI + (2-D|d - sZ X) sz” ха 


=—cos x: s” Х+(Л— pÍ $” хах-(7- pÍ Ут" Xx qx 
移 项 并 整理 得 : 2| $Z” хах = — cos x: р" Y+ (7-1)| эй”? хак 


A 


. 1 7-1 一 ] 。 л—2 
| ви! а= —— $” X: COS X++ Ед хаж 
” 


A 


”-1 25 
2-8 сой! хак 
л л 


5 -1 
证 明 :| со” х dx = е” 1: СОЎ x dx 
-1 . 
= | соз” хап Х 
. 11 一 ”-1 
= 9х: СОЎ х-| s x Z соз х 
: — 4 -2 2 
= 5/77 x: cos” r+ | эт z; (п D: соз" X: SZ x ах 


: - 22 -2 
= 477 X: cos” хэ(7-1 sz XSCOS хаж 


= мл: cos” Х+(Л— pÍ (1— соғ x): cos” "хақ 


= $Z x: cos” Х+(Л— pÍ cos” хйх—(Л— pj cos” хаж 


移 项 并 整理 得 : 2| соз” y dr = sin x: соз” r+ (п D| соз”? хах 


| 15 可 A 2 
| яв! х йт stn: соз" х+——|со” хах 
п п 


97. | @х РР 1 СОЎ X 2-1 @х 


ЭЙ? Y ”-1 эй” х Л—1*° лі х 
i аж 1 1 
证 明 :| Р ж--) ГЕ лэг 
$” X 8 ° X —57 X 
1 
=-| — =“ согх 
и’ X 
СОГ Х 
=—— «| со/х4 ЖЕРІ! 
517 и’ X 
cotf x БОЕ 
=== + | согх- Q т) зт Xx: cos x ax 
$” X 
СОГ Х COS Y 
=-—__с—+@-»|———4& 
517 УИ" X 
со/х 1— si х 
л—2 +(2— | „Л а 
5” X 
СОГ Х 
----2-%(2-2)| (2 -п)|— 4 
577 х 
ee аж со/х 1 
移 项 并 整理 得 :(2-D| = йх=-—__——-(@0-»)|————4 
5” X эт’ X и’ X 
СОЎ X 1 
т” ть и ( -2)| 7—2 ах 
577 $” X 
ах 1 сох л—2 749 
| . л ах= – \ 。 A—l | ‚„л—2 
ЗЛ X ”-1 яй” х Л—1* sm х 
98 Í C _ 1 SIAX сас аж 
74 со х ”-1 coy хо ”-15со8 х 
: аж 1 1 
证 明 :| - = | 一 一 
COS” х CO8 х СОЎ X 
1 
= | 5—0 0и х 
СОЎ х 
их 1 
= 一 -+| xz 一 一 一 
СОЎ х СОЎ х 
атп x Ээ : 
= „+ |алх-(2-л)-со Xx: УЛ x ах 
сох х 
1077 x жез 
= 一 一 一 -(-9 2--0 
СОЎ" х соғ” X 
Л x 1— со x 
=— _-(и-2}| ах 
со” соя” Х 
527 X ак 1 
(02) |6 (0 2) | 
со” x CO8 X СОЎ х 
52 Ж аж SIAX 1 
移 项 并 整理 得 :2-])| 一 一 - = + (и-2)| а-а 
СОЎ Х СОЎ X СОЎ х 
517 X 1 
РЕ -2)| —— 
соя СОЎ” х 
Í Z. _ 1 Ку/ X | @х 
СОЎ” Y ”-1 co х 7-1" cos” х 
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4 -1 8 1 
99. | сов" хх йт" хах = СОЎ" X$” Х+ 


-2 n 
| cos” х: s” хах @ 
ЖҰ) т+л 


мА A 
=— “сох” y. s” Y+ 
т+л ЖҰ) 


ЗЕЯ): сг 4502” хас (m+ п) st” y. соз хау 


| соў" х 577"? хах ОЧ 


[ cos” ұт” мах = 


| cos” х ят" хаян" х 
т Л 


соў" дея" х 


= | З" соз” y. SiN” X) 
ЖҰ т+л 


ч «соя хт" y) =[-(т-1: cos” х ўт хт" х+(1— т) sg y. соул. cos” Дау 
-11-т) s” х соу” х (s х: соў r+ Па 


ЯМ Y+ СОЎ X 


=[( — z): sZ ” y: cos” х-( ах 


2 
соз” х 
-11-/») 5017 х.соя” Дау 


Ї | 3 Үс т 
- Ї 20 ха(со8” y. s” д) = 


| cos” х: зї”! хах 
т+л т+л 


т л ”-1 ан! 
| со» жө” хах = ` СОЎ X: $Z x+ 


71-71 т- И 


т-2 . л 
| со X: s” xa 


证 明 @: … “соб” х= —(m+ п): cos” l r. stn хах 


т . И 1-и 。 лі Mm+n 
| со» X: $” хай = | соу XSm XQ cos х 


ИИ 


_1 _ 
= 8217 х соб" Х+ 
т-+ и т+л 


| соя””” хт" y: соя?” х) 


ат х cos” д = (п —1): sz” ұ-созх- соз” х-(1-л)-соя "1 y: ола st” Мах 
=[(z—1): соу "м s” х (st x соз y+1)]dr 


SN Y+ COS” x 


ах 


-1(”-1)-соя8  х.507 Х-( = 
590 X 


=[(z—1]): cos” r: әт"? Мах 


Эг? 2 ” 
| со” х5" х соў" х) = 
7-7 


| cos” х. УЙ” хах 
m+n 


| cos” Y: s” АЕ = — соб” r.” ха 


| соз". т”? хақ 
т+л +7 


100. [ 2 ах: соббх ах = — 


| “Cos(4 + )х- | ‘cos(a— Б)х+ C 
2(а + б) 2(а— б) 


7 1 = : 5 | 
证 明 :| ar'corhrr= ЕШ (2+ 5)х+ 5їл(а — orl RF: зі a cos В = [ай (аж #у+ өй (а- 27 


- ЯШ (а+6)х 2] ол(а- P) хах 


1 | | | 
= буй (а-Фуха(а--бух-- л!” (а-Әлха(а-Филх 


І 1 
ш оо тте ыы 


101. | siar: sinbr ar=— І л (а + D))X + : -1(а-0)/х-С 
2(а- 2) 2(а-65) 


: 1 
证 明 :| дах” 577 Dx qx = |, оз(а- 2)х- соз(а + 5) дих 提示 : таят p= - [су (a + 2) + соғ (а- 2?) 


= [оа ха - [соо Эхх 


! | 
2, 22% | соз(а- бух 4(а— д)х— 2229 | соз(а+ б)ха(а- бух 


2 -502(а-0)х- | -1(а40)х4С 
2(а-9) 2(а+ б) 


102. | сохах- сох бх dr = | “Sm (а + 6)х+ : -1ш4(а-0)х4С 
2(а+ 2) 2(a— Р) 


ТЕ BJ] :| CO8CX совбх dx = [1сож(а+ 2)х--сохХ(а-0)х| х 


> 1 
提示 : cos z cos В = 5107 (а + 2) + cos (а — D/A) 


= | соз(а+ бух ах + | со5(а-6)хах 


1 
= 2+5) | соз(а+ б)ха(а- Ф)х+ ТЕУ | соз(а- бух а(а- бух 


-— 9л (а + 5)X + : іл (а— p)x + C 
2(а + б) 2(а-0) 
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а ми? +В 
аж 


2 2 2 2 

103. - 01C1O1N 一 天 一生 一 -十 C а > 
1 Ма? = Ё? Ма? — 62 

5 7 2. апі 2, 

Ии > ， 则 WE 2 .COS— = 2 - 5 
1+? 5 КЕЎ 


1 1 1 
= (гал^-)ах= уе 2 = (1+ гал? 2) к= +r) dar 
2 2 2 2 2 2 


2% а(1+2)+20 
1+/ ЇГ 1-2 
3 аж Í 1+2 2 2 
| а(+)+25г 1-2 
1 
=2| 一 一 -一 一 77 
аг +20t+a 
1 
=2| 77 


2 
Түлээ а 
а а 


ы = 


а, ag+ D). sin x= q+ 


2 


а+д- 5/7 X 


=24| 2 s 3 ағ 
(1+6) +(a -2°) 


1 
“Элер m а СА 


Ша > P Ва — 5 > 0 8 


2 | ! (+6) =2 | (at + D) 


(аг+ 5)? + (а — 57) 


1 
(аг+ P) + (V 2° — 2? )2 
_ 2 аг-0 
й ма? – ё? 


С 


-ағаай 


Ма? —? й 
ме аи +В 


. апсат 2 + С 
2 2 
VC 一 DO 


З 225 2 
将 /= шин КЕ К. | = 
2 а+ 257и Х 4? 一 
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ЖА | аа +В а? 
104. | - 97 2 ЖС (а? < 2?) 


И. АВВ. алапа въ? ай 


x 

х х 7 2 

пы ‚ Д] s ИИ = 22 5 
x 

Іш”; 5 


1 1 1 
= (tan2 )ax = ес? ® йу = (1 + лат" “у к= (1+2) ак 
2 2 2 2 2 2 


2 
Ке 20 24044 )+ 24 


ае, q+ Dsi x= g+ 


1+2 1+2 1+2 
2 1-2 2 
.| 一 =| 一 一 С-г 
а+ 0517 X а(@+2) +22; 1+2 


1 
Е. уы ЖИ 
аг +2 +а 
1 
=2| — 
Фф, Ó 
а(--)--44 
а а 


-24| 2 m 
(ar+ 5) + (22 — 57) 
1 
= 2 
тет РЭР Зу 
Ма < P ,Pp 2 — 52 < 0 Ff 


Z(at+ б) 


l 
(21+ 6)? — (02 — 2?) 


1 
= 2 
| 2 
2 2 
жу 1 25 аі+ 2-2 -a +С 


24/6? — а? aqt+ b+ JD — а? 
7 2 | pa 22 _ 2 
将 /= wn 了 代入 上 式 得 :| = 27 2 


Жэн 2 2 Y 
ала аа. ашп чу а 


2| ! 14+ b) = 2| (at + 8) 


(аг+ +(a — É) 


Z(at+ б) 


+С 


- 63 - 


105. | сг Е — 622, Zn 221225 +С (2° > b°) 
а+6:собх q+) \а-2 а+ д 2 


| Ж 
证 明 : 44 = шт , 则 соял = 


1+ ал” 


1-2 _(а+бд)+(а—8) 


. Q+). cosx= а+ д: 


1+2 1-2 
1 1 1 l+ 
“ @=4@л^ = „ер? ұ- ах = ах = 25 ак 
2-2 Бый 1+ cos x 2 
2 cos 一 
2 > 1l+cos20 
`. gx = Z 提示 : coy 0 = 一 -一 一 
1+/ 2 
4 2 
штээ 
а+ D): cos x (а+2) +1 (а Ф) 


У | 2|> 02|, Ep 2° > >° W 


| < еш. | ШИГ. 
(g+ 2) +1 (а – 2) 2—6 | =) : 
十 Z 
2 一 DO 
= 2 . ыш, авРсїат Цав |+ C 
а-Ф (4-2 а-Ф 
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х 
LUAN 一 十 
106. | 22 шэг жү u 7 а n а) 
а+6:со5х q+) {2-а х а+ д 


2 2-а 
х 
2 1-м — 1-2 
证 明 : 47 = аи, W| созх- 2 = 5 
2 әХ 1+/ 
1+ л 一 


2 2 
© ТЕА : ы эш, шэг 


1+2 1-2 
1 1 1 14-77 
ЕЭ жеде - sec’ Же ах = = @х 
2.2 2 2 2 Х 1+ cos x 2 
соя 
2 

х= ай тэс 2 l+cos 20 
1-2 提示 : соу еш А 


Í @х -| 2 ” 
а+ D: cos x (а + P) + (2 — 2) 
Ма «д ,Ё аш 2|,:0-а»0 


| — и = | - а 
(АРС) (ЕРОС 


эр а+д 
Е 1 ажа? 2-а ЕС 
g+) \2-а 7 а+ ё 
bp-—a 
ми + шал 
W gaa [и 2 12-4 
2 g+) cosx q+) \2-а ? х а+ д 
Qn — — 
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107. | 5 5 ш = : 252222 
а соб’ Y+ Ü) sim х аб а 


证 明 : | 5 22 | 


1 
2 255-779 = | ДЫР 220 2 2-4 
а СОЎ Х+ D) sm’ X cos х а +0 Шл X 
1 
а + Ü tan X 
1 1 
=] 5 2 an х 
а 
Сут х) 
| : Zú 4 1 
ЕЕ; а Л 公式 19: | etn Ü + C 
(EY + ат? х) F +2 а 2 
ó 


1 2 ó 
= 1 апл 
bp а 


а 


раа) 
----ағайн|- (gnx |+ C 
аф а 


1 Я 
108. | | =. ыг ‚| 2nx+ 2 ЕС 
а соў х-д sin х 240 бф. мих-а 
@х 1 1 
证 明 : = . ах 
Із cos х= Ё? s x | 去 х а? – Б? гап? X 
1 

-|----:--«//л 
1% -Ф ар? x 
1 1 

= 了 | 一 -4(6- пл) 
2" 2° —(): (2n x) 


эн 1 --24(6-аяа) 
2° (P: (nx) -а 


11 д-айх-а 
2256-5879 
Ф 2а 


5. /qnx+ a 
1 2-(анх-а 
=— -07 -С 
249 баллға 提示 : 100,0 = – og , Ó 
1 A. мих+а 
2аФ ф.лх—4@ 
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109. х-лйахах=-зйтах- Цэ соз ах+ С 


а 


а 


К 1 
证 明 :[х-зйтахах=-—| х‹@созах 
а 


1 1 


—— xr: cosax+ | cosar ас 


а а 


1 


1 
—— xr.cosart+ — | созах ах 


4 4 


1 1 | 
——* XCOSAX+— Яах» С 
а a 


1 2 1 2 
110. | х .ямлахау-----х cosart х ямнах-ь--- cosax+ С 


а 


2 3 
д д 


К 1 
证 明 1 Ба ‘sinardr=——| 7 Фсовах 
а 


әі-а|)-ші-еші-е 


| 
| 一 
қ, 


1 2 
“соғах-- -| сохах аж 
а 


Ч, 


2 
* СОЎУ QX + 二 | 1: cos ax ах 
а 


MD 


2 | 
-Х ‘cosart+ | хал ах 
а 


2 


2 з 2 : 
х : COS QX + атах | s ах dax 
2 2 


š 


2 : 2 
“COSQAX+— XSAN+— ': COS QX 
а а 


1 1 
111. [х-созахах=—,- собах-—.л.5тах+ С 


2 
4 


а 


? 1 
证 明 :[х-созах@х=— | х‹зїтаах 
а 


а 
1 


1 


5 


1 . Те. 
== хэв ar—— | s ax 2x 


а 


1 : 
= т. ятах-— | зах аах 
а 


1 
= 1: $ QX + — С COS QX + С 


а 


1 | 2 2 Ku 
112. | х2 .соғахах= x “SI AX+— X: СОЎаХ— — ` УЙ QX + C 


а 


а а 


I 1 
证 明 Т ‘cosar dr=— | № Я тах 
а 


1 9; 2 1 4 2 
= 一 :Xx ‘sinar——| заха 


Э 
а 


а а 


2.5 2 
-Х ‚т ах = | х. sinar dr 
4 


2. 2 
-Х sinar— =: | хасохах 
a 


1 
4 
l , ， 2 2 

ший ‘smart rcosar— | cosax айх 
а а а 

СЭР” 2 2. 

— t “SI ах+ — ` хсовах---- sf qx + C 
a a aQ 
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(1-3 ЖА = ЖИА (ФФ 2>0) Gus-421) 


113. езді“ ах = ху агезт + Уа? — a +С (а > 0) 
а а 


5 20 ‚ 5 . ЖХ 
证 明 :[алаят— 2r = х AVCSINA 一 -|ха CACYI71 一 
а 


а а 
‚Ж 1 1 
= x: СЯ Е 一 0 
Я Ж.» а 
1— (一 ) 
а 
х х 
= x: Arcsm - | Zx 
a а? — д? 


„х 1 
= r: висят 一 一 | 
а 2° 4а -х 


1 2 
- ханз + (4! 一 六) 24 (а? — жх?) 
а 2 


1 1 -> 
Ж еа ааа) 2-0 
а 2 1-1 


. 1 2 2 
=Xx:arcsm—+Na —x + C 
а 
2 2 


1) апай + {а — 2 -С (а > 0) 
а 


114. [= arcsin ^ dr = (5 
а 


5 21 ? 
证 明 : 令 f= аист, | r= z: st 
а 
. Ж ; : I 
2; [x апаз а= |а sint:t аа: sint)= 2 [z sz: cost d 
а 


2 2 
= бо [пяти = 2 [140521 
2 4 


2 2 
- -4 сова | cos2/ d 
4 4 


2 2 
- =. соз 27+ 41 605214921 
4 8 


2 2 


= 25 У + оиа С 
4 8 


2 2 
= = sht сов? (D+ sint соза С 


ICE: sZ22 x= 2: sf x: COS X 


2 ‚2 
COS2X = СОЎ X— s Х 


2 : Қ =2 co х-1 
а 5 а . 
асылы жағылған ы 
在 Rt ДАВС, Т 28 =, Ава, АСЕ х ВСЕ Na -x 2 4 
а 5 221 
а – х : х 
. СОоЎГ = ——— — , ИГ = 一 в мэн С 
а а г ЖЫ} 3 
2 2 2 2 2 2 
,二 a .Xa -1x а ла x Va —х 
Ж [+ arcsm— х = – —— : ағсят 一 ， 7 一 中 * AVCSIN 一 十 =. +C 
а 2 а а а 4 а а 


2 2 2 


X -а ‚хх 4 ох | 
= 5 о а?—-х +С 


4 4 


2 2 
= (O ят” + Va -х +C 
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1 
ағай + О? +2а?)үа —- а + C (а > 0) 
а 


115. | „йкы = 
а 


ТЕҢ: Z= аист , М r= атг 


S |*= ч | `, 


. Ж : р : 
5 (ғ “ағат — ах = [2 яп Гат?) = ИГА 4: cost g 
а 
2 
= |090": 


3 3 
а а 
= зй 2 [s гай 
3 3 

а 
ЕР 24577) ГЕ cos D) ar 
_ 2 


2 
27431777 9-4 отак [оте cos Гай 


(95) 


3 
3 
24 423 22 4 2 
=—.: £: sZ г” чийе” ашы [Я cost 
3 3 3 
а 


[2] 


3 3 
. а а 1 

= АО ваа ЕС 

3 3 3 1+2 

3 3 3 

а . 2 а 
Ед РЕ обо Зевс 

3 3 9 


(95) 


在 Rt ДАВС, 7% 19-21, А8 |а, [АСЕ х, PC Na -x 


А 
2 2 
уа —Х . 22 ⁄ Е 
Сс0854------., ИГ = 一 
а а в = с 
а —х 
х 2 хх пала а аы 
А 2 В : ЕЕ = 2 2 
ЗЕ ‘ ArCSIA— dx = 一 :01CY911 一 +} . 一 一 Na = +С 
а 3 аа 3 а 9 а 
х? 
д? x а? 
= ArCSIN 一 сн И анин ОА +C 
а 


3 


1 
- апзт + (a +2а?)үа -x +С 
а 
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116. [аласоз 2 ах = х ағссо Ж ең 2. =ж б (а > 0) 
а а 


证 明 : | ахссов 3. @=х. ағссов 2. - | ха ағссов * 
а а а 
х 1 1 
= X: grccos— + [= 一 (人 
4 Ж 4 


54 
= X: @7ССО5 +Í 
а 


u аж 
Va -x 
r | 1 
= X: айесоя^ + у? 
74 > | а? Са д? 


1 -上 
= х ансо —-— | (2° – ж?) 244 — x°) 
а 2 


1 1 [5 
二 ал +C 
а | 1 


52 2 2 
=Xx:aArccos—— Na -х +С 


а 


2 2 
117. | ху апссоѕ а= 22 aracas = — ныг (а > 0) 
а а 


| Ж 
证 明 : 令 [= ағссов — , W| х= z: 6051 
2 


x . 
2 | x ассо» —@ = [z соѕг- £ da cos D) = - [z cos z. 577 1 аг 
а 


2 2 
- -| sm27 4d = 4 [140521 
2 4 


2 
tic0s21 - [ cos27 2 
4 


а Е: = 2-эй 
tc0s21— [0521421 >£ 7] 1,772 x = 2:517 X: СОЎХ 
x соғ2х = соз Х-5Т x 

а А 
о С = 2 соз? х—1 


2 
- 1. (2 соя? 2-1) - 580 соз! + С 


кю |, > |А, ь|5, > 5, > 5, 


2 2 


4 а а . 
= {+ СОЎ о 


在 Rt MAABC 中 ， 可 设 129-2,/ АВ а, | ВСЕ х] АСЕ Ма? -x 


2 2 
š а -Х x a — 
2 2 В х с 
2 2 2 2 2 
х а ‚Ж Ж а ла Xx Va —х 
2 | х. алссох ас = S— aras —-`—-— S: агуй - .一 ， +С 
а 2 а а 4 а 4 а а 
2 2 
х ха 2030 > > 
=. gros ———— ауса 一 一 一 .VCO = х + C 
2 а 4 а 4 


2 2 
x в ‚ ЖЯ x 
-(-----):ағсй 一 十 -—х +С 


2 4 а 
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3 
х х х 1 
118. 车 ‚агссоз” dr =7 ағосо — Ç (a° +2а)уа -х + C (а > 0) 
а а 
证 明 : 令 1= ағссов < ‚ Л] r= z: cost 
2 


x | 
ч Ë: “AQrccos— q = Іе соғ? £: £ а cos) = -а! | cos, Z: sZ ar 
а 


3 
а 
- 144 Ї 


3 
а 
= {+ соя 2322 Га” 
2 
нэ -4- соя 1-9 [eos a= я00 1) ай 
“ 2 pa 
= == соз? 1 | eost + | созе: s га 
3 3 3 
2 3 2 
=—./ соё 1— sint+ | si td sint 
3 3 
2 3 
Би cos Ёс ИРНЕ а ня + С 
2 3 
асы СОР Г МЕР 1-0 


在 Rt ЛАВСФ, Ч ИВ=и АВ Ба, PCF x, АСЕ Na -x 


ма-а) х — Мая 
И =, СОГ = — 


а а В x с 
х 2 хх a А-д шас 
Ў [2 - атссоз— ат = S+ arastn т +—. : Ма? —х +С 
а 3 аа 3 а 9 а 
2 х? 
> x а 
алаи Ма  — 1 FT Ма? —х +С 
3 а 3 
3 
х .x+ 1 
-5-арся ———(х 2а Na —х +С 
3 а 9 
х x a 
119. [апап — = х. апсат — (а +t) tC (а> 0) 
а а 


. х х х 
证 明 ;(ағаап -аұ- х: аптап – | ха x- ағавт- 
а а 


а 
х 1 1 
= r: qrctan Е .— Ф 
х 
а 
х 
= r: qretgqn—— 4| —^ 
а а“-х 
х а 1 
= r: алс(ай-- | : Хан 
а 2"4 -х 
r а 1 
-л-ағаай-- | : (a° +) 
а 2а +x 


r а 
= хапати) п + +C 
а 2 
‘“a +x >0 


Ж t+ a 
[| ratan" ах = х ансап = =: (а +X2)+ C 
а а 2 7-3 
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1 
120. І- arctan ^ de = 206 +): асап Я. ук С (а > 0) 
а 
: x 
ЕВ : = ағайл - 


， 则 r= а: ми! 
а 


x 
5 [х-атсап = Adr= [z ant. t Z(a-manD) = а [7 see Z: (ant at 
а 


2 
а 
= [14 5ес? г 
2 
2 


2 
а 

一 :jec г — | ес £ gr 
2 2 


2 2 
а а 
一 .jyec £— —.ant+ С 
2 2 


在 Rt ААВСЧ , “ГҖ ZP= z, PCE а, [АСЕ 


1 Ма? +? 
. весі- 


, 
cos 2Q 
2 2 
х а ха 
2. | х: асл Чх=-—— аси 
а 2 а 


хА# Na + х? 


x a 
=—(@ +X): ағай хк C 
2 2 


3 3 
x x ха а 
121. ІР “ағат тйун Л агсан л x +-—((а + )+ C 


2 
(а>0) 
а а 6 6 
1 х 1 х 
证 明 : 2. | arctan— ве = | апсат а? 
а 3 а 
3 
1 1 
-12-3 алсан ---ЇХ аж 
х 
а 
х а х 
--.ағаан-- | I сах 
3 а 3 а +X 
3 2 
х х а x 
---.ағаан-- | та? 
3 а 6а +х 
3 2 
х X qr +a - 0 
---.ағаал- | - 5 Фр 
3 а 6 а.х 
3 
23 
— халаан -© | 2° +— 2 — A 
3 a + 
№ 


2 2 
кк „@(х +а) 
а.х 


x а z 
Танан — = а? + | а? +22|+ С 
3 а 6 6 


© ах > 0 


3 
№ r r а 2 
. т. “ағат айе ати" — s +— 0 (а? +4?)+С 
а а 


(12) 含有 指数 函数 的 积分 (122-131) 
122. [а= 2а + С 
Ma 
证 明 Гаа 21 [мааа 
ла 
ә (а) = а" та, ра" та № Жа” 


2: Ісе = -| аа” 


123. | ““ас- 25 е“ + C 
а 


i 1 
证 明 : 令 ar= и, а= а= аи 
4 


124. | е“ ду = зар De + С 
а 


证 明 | е“ ах = “ке” 


1 

=— e | еа 
а 
1 1 

=. ү. — —— е^ фах 
а | 
1 1 

= —.ұ ёта нб 
а 
1 ах 

= —-(ах-1е" +С 
а 


1 
125. [2 ‚е ү = <s ж” ее - 2 ‚ех 
а а 


证 明 |” а [у = 
4 


32. Ч е“ ag 

а а 

2 аты : “ёс ах 
4 а 
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1 2 


126. ХИ С 
та (/л а) 
. 1 
证 明 : [аа | хаа 
жа 
1 ж 1 党 `N x 5 х 2-1 + 
жа --5-| ас /Ж%422:|а%же- +C 
Ma Ma Ma 
1 1 
= 一 дог 2 "+С 
да (Иа) 
127 |а Д ra |” .2' dx 
па ла 
证 明 [2 а= |х аа" 
па 
ВЕ и аа" 
ла ла 
ша жыр чын, 
Ma Ma 
128. [е^ smbrar= —— e“ (2: stn br— D: соу бл) + C 
а +6 


I 1 
ТЕ НД : | е“. bx dx =— -| е“асозбх 
1 ах 1 ах 
ш--36 .-соубх+— | соб bxde 
Ó 6 
1 
-36 .соўдх+ 4 её. и bx — 21 577 х Че" 
ó 6 ó 
1 
— e“: COS DX + ыг её. 0Х- а т х де“ 
ó р 6 
а + 0° 
р? 


xz Ж ах . 1 ах 24 ах 2 
移 项 并 整理 得 : Ге ‘Si br =— oe “созда те ‚зл хл + С 


| ГА 
Э [ё“-зйбхайх=-—,——у е“ - созба : : 
а +) а +0 


е“. фх+ С 


= гу е“ (а: яп? Ё со56х) + С 
а + 


САКЕ 


129. | е“ .соябхал = 


ДЕВ” 


证 明 : | е“. соббхах = 1 | е“ауул bx 


в 
5 


су 


ах 


гіз ске зке эе іы =“ 


2 
. (+ 2! е” - cos bxdx = 


2 | е“. собрхах = 


а? + ё? 


ағ” 
р? 


. e" (дф. т бх-- 2: со56х)+ С 


“SIH DX — МЕ? Arqe“ 
ó 
А 2 А ах 
УЦ ЕЕ е" ах 
ГА 


| 7 
е“. зл DX + = е“ dg cos bx 


| е“ . cos bxdv = 


: а а 
2%. уйл DX + Ж е“ .совздх- с! совбхае 


2 
А а а 
е“. зл DX + 22 е“ .COSOX— 22 | ез «сохбхах 


1 . а 
- е“. зл DX + 2 е“ «сохдх 


е“ (дф. эл Dbx+ а: cosbx)+ С 
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1 


130. Ге КУГИ pr ах = 2120 


e“ ян" жа: siz бх пб: cosbx) 
2 
ыт (2—1) 
ал 


证 明 :| е“ . яі" бх ах =| е“ . яі"? Dr: өйт Бх ах =Í e“ . яр"? br: (1 — cos >>) dr 


2 。 11 一 2 
| езу” Рх ах 


= Ге .S11” Вх х= | е“. и”? Dy: cos) Вх dv @) 
1 
x | е“. и”? Py. cos) bx dr = 一 一 一 | ет. создх d sin”! by 
2-(я-1) 
= = Ша р ет. созба st” Br— ка эл ви” Ar (е : cos Dx) @ 
2-(”-41) Ф-(л-1) 


x | хө" pr de”™ созд) = | st”! Б (ае созду б эйт е")ах 
= 4| e“ . яр" Вх: соябх dr— 5| т” bx е ах @ 


1 
x | e“ зл” Bx: cos by dy = | е“. з” br d в bx 


1 1 

= —:е“ - sz” Әл- -| бт bx е“ шт") Бл) 
Ó д 
1 1 

= > е . яр" бл- та. Ee” sm” prt+ ob:(n—1) и” Бх: созда e“ ах 
1 ах „Л Я „7л ах ах . „1—1 

= 一 :CE” 7” В - “|> Ar. е" ах— (7-0 е “S11” Dr: созбх ах 
ó Ó 

м 22 ах „=. 1 ах 4. Ж . 77 ах 
移 项 并 整理 得 :| e “S11” Dy: cosby ах = — е^“ Ar 全 | Ar: e“ ах @ 
Фп Фп 


ФЛ | sz”! Бх ае“ + cos bx) 


2 
aQ 2 а : 7 л 
= 5 ет” бх— 221 и’ Dx e" dr — 2| өт” Рх: е“ ах 
7) 


7) 
2 р? 
= ем КУИ Br- и бх: е“ ах (5) 
pn 07 
хор ` ое ax „И 1 ах зу? 
将 @ 式 代入 @ 式 得 :| е 507772 Dy: соз? бак катет -созбх- и” Вх 
. 7- 
2 2 
- . e“ ут” бх+ | $Z” Dy e“ dr 
ф^+л.(л—1) 5 -и:(и-1) 
2 2 ЖЕР ах 8-8 à ах “е 1 ах ГЭР ын 
将 式 代入 四 式 得 :|e . SIN бхах= (е А ха-----е” -соудл- sin” br 
2-(я-1) 
2 2 
+ х= . e“ п" Ве и бх: е“ dx 
0 -п:(п-=1) 0 -и:(и-1) 
移 项 并 整理 得 :| ену” Br ах 
(,-1)” 1 1 
= Ааа Ге -SI1” ха------е” созда "бх YV 
а +йб°л 2-(я-1) п-(п=1)2 
(7-1) 7 
= . | е“ яр”) фхау— ша мы е“ сохфх-мт") В+ к е” зл Dy 
а 0 а 0 а +) 7 
1 
=— e .S11” Фа(а- Sin bx— пб: cosbx) 
а +Ó 7 
.(и-1) 
+ аа Ге гп"? фхах 
а +0? 
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1 


131. Ге “COS св 


е“. cos” Фа(а-созбх-- пб: sin bx) 
2 
17 (4—1) 
а 220 


证 明 :| е“ .соѕ" хах =| е“. сов”? Вх: соў” Вх ах =Í e“. cos” Вх. (1 — sz бХ) ах 


2 -2 
| e". cos | Dr дт 


= Ге . cos” фхах- | ез. соя” Br: эл. by al ©) 
1 
x | e“. cos” by: si) by ar = 一 一 | е“ .зтфх@ соў” Фх 
р: (1-7) 
1 1 
ш---- 8 ХӨ со В | соз” br (е + sinb) @ 
%(1-л) %-(1-л) 


x | cos” by е“ + sn bx) = | соб" pr(a:e”™ + зйїёх+ 6: созк: е^ )ах 
= 4| ез сов” br: sin bx ау + 5| соз” bx: e“ ах 9 


1 
x | e“. cos” br: sin by dr = — 2 е“ соз” фхасохдх 


1 1 
=——- e“ : cos” бх+ -| cos bx е“ .coy фл) 
6 6 
1 1 
= =: е :COs Dx + - со[а: е“ сок! 5с (п 1) соб" Әл- өлде ах 
1 ах п а п ах ах ”-1 : 
= = е“ .соѕ де” | соз фх-ё ах—(л— [е “соя” DX: sI бХ ах 
БЭ ¿= ах л— А 1 ах п п ах 
移 项 并 整理 得 :| e” - cos br sinbr d= “соя br+ cor Ar: е ах 由 
7 /7 


将 田 式 代入 图 式 的 得 | cos” prd(e”™ . simon) 


2 
a 
ш--- e“ сов” bxy + — | CO4 Фл- e“ gx + 5| соў bx: е аж 
pn pn 
a 24 Ы 
-ш--- e“ сов” бх+——— | ооз" pr:e” ах @ 
фи pn 


а I 1 
将 @@ 式 代入 @ 式 得 aa Вх: ят? Ур à х 
(1-и 
2 2 
а= р СОЎ" р РТ [соз pr:e” ах 
pb -л.(1—Л) Ф-”-(1-л) 
ХА А 1 
将 式 代 入 ) 式 得 | Z” .cos бх ду» | e“ соз"? бх е . sby: cos” Br 
ф.(1—л) 
2 2 
ем. соў! пЁ" [cor бх: е“ ах 
Ф-т-(л-і) pb -п-(п=1) 
移 项 并 整理 得 :| e” - cos” br dr 


27: 0-08 
-а-ёт 
4(л-1)22 

= е 5 оду Ааа Рон. урфу соз" А е. 05" бх 
а +61 а + л а + л 


”-1 Ё 
=—— . e cos” ОХа-сотк0х-0.5(20Х)- 
а* + 02 ° а? + 0° ° 


Ге . соў”? ЭР ЖИНИ БЕН e“ .sm Рх: co ‚он. ае ёс сов” Вх 
2-2) п. (1-5 


2 -2 
| ез. cos” ` br дт 
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(十 四 ) Z 4# ЖЖ 132-136) 
132. |#хах=х-их-х+С 
证 明 :| нлдг- х тх | хах 
= пара 
әр 


= хх | Z 


= их x+ С 


133. 4 га и Шх|+С 
2 А7 ! 1 
证 明 : гүнд | hz Жык (йл) = 
= Их|+С 


134. | s s ала га 27 С 
Л +1 Л +1 
证 明 Ага -Mx dr = Баян хах 


= [22 Их айл" 


”-1 
ЕЕ 
ГІТ ЕГЕП 
_ Nx A 
tl 
Up 
тты. 20 

Ї Яе 


=—- x (ааа, С 
п+1 Z+] 
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135. | (ба)! ду хол" -л| дад” ас 
= ЭЭ 213 Л (дих) 
证 明 : (а) а= x- (а) — | хата 
= х:(/их)" 一 | жәе (Иду. 18 
x 

= r: (/2X)” 一 | (лу Ar 
= r: (ид)” —л-х°(/л®)” + 2| лил" 
= х. (и — n. х (их +л-(л— 0] (/жо)” ах 


= Xx” — n: r: (ид) + п: (п 1): r: (и) ° -п-(п-1-(и-2)| (/т)” ах 


-(-1)”(7-1)-(7-2)--<5х4х3 (2)! r 
4(-1) (,-1)-(л-2)---4х3х2-(/) :x 
+ (-1)°- я: (и-1.(и=2)-----:3х 2х1. (I) + х 


= 53 (-1) т (уе 


136. [х” .( 2)" &=— (MD желе. |] (и) ах 
т+ M+ 


证 明 : а" (ал) а [хуа 
т+1 


Зээ! к а | д” (ху 
M+ m+l 


1 1 
=——- x .( x -——{(х”" (пх) ах 
т+ т+1 х 


1 
=. р (сл) = n 
т+ 


214 J: (о х)" ах 
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(十 五 ) З 0 55389484) (137-141) 


137. [ех а= сйх+ С 
证 明 : … (сйх) = Их, Рсйх зд) ЛЕ Ë 2Х. 
5 | хх ас | 4 ейх 
= сйх+ С 


138. | сйхйс=зйх+ С 
证 明 : … (5йлх)' = с/х, я/х9) САХ) ЛЕ 283% 
+ [сйхахс= | 4d shr 
= s#x+ С 


139. |бхак- беда С 


证 明 :[#хас= [22 


= Zc#x+ С 


140. a 583 23 21+ С 


N22 —х 
ве ха га Га 5: сйх : (54:48 4:42) 
2! 2%: 223 es 双 曲 余弦 
-216 +е"-2)ах 5 ( ) 
е?“ е 2х Y 
= = танд 
8 
х 1 е-е?" 
== : -С 
2 4 2 


м 00 
2 4 


141. [и С 


-Х 2 ж 2, 
АЕ 2 № 5: 5 ( 双 曲 余弦 ) 
1 2х [у е хан ` 
=—|(e#" +e ” +2)ах 双 曲 余弦 
Л ) = ) 
2х —2х 
SS 
8 8 2 
2х -2Х 
ший ЭЕ е +С 
24 2 
ЕЕ, 
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(十 六 ) 定 积 分 (142-147) 


142. | соклх ах = ЕС пх ах = 0 
: л 1 їл 
і 810): | cosnr = — | сов их их 
-7 ит 


(577 пл 5 ) 


1 
“SIA (пл) — — si (-ипл) 
” 


577 (пл) 


Әшімшіз- * |— 


1 л 1 л 
证 明 @:| тих dx = -| STA их их 
= 7“ = t. 


1 т 
----(совл. 
З (соў лл) 
1 1 
= – —:с05 (NT 十 一 :CO8 (一 AT) 
” ” 


-0 


综合 证 明 D@ 得 :| cos m dr = | и их dx = 0 


143. Г сохтх- ‚5777 их dx = 0 


ЖЖ 100 | ям ах соз br dr = —-——— сох (а + бух : - соб (а 


证 明 : 1.33 ЖАУДЫ 2(а + 2) 2(а-9) 


бух + С 


ғ 


Г сохтх- 577 их ах = — а сот + п) - та БЕЗ АЕР — т) 
т 2(т- п) „ 2(п-т) 


=” 


= ЕИН ЗЕРЕ + л)л— сот + ?)Z| 一 == 154 – т)т – со5(и- 


200+ п) 2(п- т) 
=0+0=0 
2.5 т= пў 


л л 
| COS тх SI их ах = | COS MX ST JX @Х PF: s/22x= 2. g X. COS X 


Л =. 


1 г 
---| 51и 2/77Х d тх 
27” 


1 г 
= 一 | 5т2тх d 2/77Х 
Ду 


1 Л 
= – ——.00527т 
4m 21 


1 
----- 052тл-СО8-27)| 
4 
-0 


2 Р š 2 Л Ж > 
综合 讨论 1,2 得 :| созлх dx = | собтх: тих ах = 0 
Ж Л 


т)(-л)] 
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= 0,727 
144. | COS Mx соз их Ax = 
=Z л, т=п 


证 明 : 1.5 ТАУДЫҢ 


И 1 | л 1 | л 
| СО5тхсохпхаЖ------ 5 (тыл ------5012(-7) 
на 2(т--) “2 207-04) шы 
= КЕ ШЕЕ 7 (м+ #)Z — эт (т+ и)(-п)]- 2 (m— пул + sm(m— n)(-7)] 
2(т-+ л) 2(т- п) 
-0-0-0 ЖЖ 102 : | со ax ` cos br ах = 元 І 9 ял (а4б)ха X : 2 іп (а-0)х-С 
а + а- 
2.5 т = пу 


Л Л 
| соятх: СОЎ 7Х Ax = | сов JX собтх аж 
— 6 “Ж 


公式 94: со! к = > | ойт 2 с 


1 л 2 
= -| соя” тх d тх 
т 


1, Г И 
= —— . 817201 + —— тх 
4л т 2⁄4 


= 


1 
= ——.[/7 2л — 517 (—27Л)] + ЖЕ 
Ат д> % 


=Z 
х Алсын jy ОЕ 0, лжл 
综合 讨论 1,2 得 : | саа 
=. л, т=п 
z. | 0, mn 
145. | 5771 тх їп их ах = 
-т Z, = 12 
证 明 : 1. 5 7 Z и 
же ; 1 | ў 1 | 1 
| $X ИХ dx =——— R. (т+ п) (тм) 
ны 2(т- п) „ 2(т-и) 15. 


-- ЕЕ НИК 27 (лл + л)л— эл (т + Л)(—7)] + Жән Зы (т-— л)л— вт (т- п)(-л)] 


2(т- п) 2(т- п) 
=0+0=0 公式 101 :| sz ах эй br ас = ! “SA (а + д) хч І “шт (а= ))x + С 
2 2(а +) 2(a— P) 
2.5 т = ий 


л л 
а А 202 
ИРМ + этих @Х = | 17 тх ах a 
Г. -л 公式 93 : | ямх ах Е 


1 СО) 
= 一 | 517 тх A тх 
77 — г 


1 IPS М Í 
= 一 一 :NM — —: Sm2m 
2т _ 4т ЭР 


1 
---- 0 27 — st (—27z)] + £ 
4т 25.2 


=Z 
` ` ` 2 7 Ф А 0 ИЕ 
综合 讨论 1,2 得 : | віт тх sm пх = ° 

-7 Л, т-01 


-82- 


0, mn 
146. | эл т: sinnr dr= | COS ТХ: СОЎ их CN т 
Ы — ТЕМ 
2 
证 明 : 1.39 лел 


л 


27716754 2 қаса (л- ” 


л 


Ж: 
| 577 /77Х* ТИХ dy = — 


шаа 
2(т-”) 


0 


== Е (т- пул – 577 0] + БЕ БИБ 7 (m— л)л— їл 0] 


2(т+ и) 2(т- п) 
=0+0=0 
Р 1 | л 1 | л 
| COSMX: соб их ах = отт + йй (т п) 
0 2(т+ Л) 0 2(т- ”) 0 


ú к жЕ (лл + л)л— 517 0] + шан (т- п)т + 577 0] 


2(т+ 7) 2(т- л) 
=0+0= 0 
2.5 z = пў 


z , 2 ЦЭНЭ 
! SIA тх SIA NX ЛҮ = 577 тх аж 


1 л 2.2 
= 一 | Уи тх A тх 
777 0 


1 1 1 | 1 
ш-- | ——— 5/7277. 
2т о 47 0 


1 
----Э| 2-0 0] + 2540 
4 2 


2 
2 


л Ж 
| COS TX: COS ИХ dx = [ COSMX: COS тх аж 


1 л 2 
- —| соя” тх а тх 
777 0 


РТ 1 1 2 
ш---35012743| +— т 
4т o 2m ( 


1 
--- 0 2л — st О|+ 7+0 
4” 2 


0, mn 


2 “ы. л, . л 
综合 讨论 1,2 得 : | эл тух: sz nr @Х = | COS JX: СО #X ЧА т 
0 0 = 

т=п 


以 上 所 用 公式 : 


ЖЖ 101 :| зт ах - т ӨХ ах = оял (а+6)х+ | “Sin (4-0)х-С 
2(а-2) 2(а- 9) 


ЖЖ 102 :| соз ах с05 br ах = : - т (а+6)х+ : -мп(а-0)х40С 
2(а+5) 2(а-02) 


公式 93: [s ra = Ти 2+ С 


š 1 
公式 94: | cos? к = + суй 2х-0 
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147. Г, = |2 5077 x dx = [eos x @х 


Ги" 
7 
-1 л- 4 2 
сш A (пу K 105 Е 4-Җ), / =1 
2 0206, 30852 53 
айы ЭЛ ИК > ИЕ, /,= 
п 7-2 42 


л 


2 


л 
: СИ Б ч 
证 明 @: 7, =Ë ял" dy = = — ят" х-совях 
” 0 


A 
ЖЕ ТЕ = 
= 2 = Ку; 
0 И: 
A 
当 z 为 正 奇 数 时 
Желш е, ..... МЕЙЕС) 
л 1 一 2 530 
_ 7—1 7—3 ..... 4.2 реді 
п 7-2 5 3 ў 
л—1 7-3 4 2 | 
л л—2 5 3 


44719, Ви= Ш, / = [sr Ze = (созд =1 


Вия ТЕ 488 28 FFF 
-1 | 
大 三 一 | зог хак 

л л—2 4 2 
л—1 7-3 3 1 я. 

= ее . (Ж 2 
п п-2 4.2 > 

_NTL оо 31 л 
л 7-2 422 


Я, Шл-08, /, = Јас р =, 


证 明 @: 1,- сой хас КЕ 亦 同 理 可 证 
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Л 
а 2,2 
шини хас 
77 0 


1 . —1 7 7 и 211 774 -1 2 > Ж, 
---(5 —. 5055 — s” 0: с050) + ЗЛ y ах 
” 


НЭХ: 常数 和 基本 初等 函数 导数 公式 


І.(СУ-0 (C? % Ж) 

2. (= (8240) 

了 (их) = соѕх 

4. (созу = — УХ 

5. (их) = sec” x 

б. (сой) --есяс?х 

7. (бесх)' = ѕесх аих 

8. (сясх) = — сӯсљ соя 
9.(а“)-а Йа (ая ЖЖ) 


10. (2) = е" 


11. (фе =—— (а > 0) 
а 


12. (их)' = 
2 


1 


= 


13. (алсядах) = 


1— 
ЖЕ ПЕРІ 


х? 
, 1 
14. (ағссовх) = ——— 
1-27 


15. (ағс/алх) = 


16. (arccom)' = = 5 
1+х 
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说 明 


1. 感谢 本 团队 诸 成 员 的 高 数 老 师 的 说 说 教导 ， 感 谢 本 团队 诸 成 员 间 的 合作 , Ж 
谢 所 有 支持 本 讲义 编辑 的 支持 者 

2. 本 讲义 为 方便 各 位 学 友 阅 读 ， 排 版 采用 每 一 单 面 都 是 一 个 或 几 个 完整 证 
明 过 程 的 原则 

3. 由 于 本 讲义 编辑 的 比较 匆忙 ,难免 有 些 推导 和 输入 错误 , 还 望 广大 学 友 给 予 
批评 和 指正 。 反 馈 邮 箱 2633968548@qq. сот 

4. 各 位 有 意愿 下 载 的 学 友 可 以 到 百度 文库 和 豆 丁 网 上 下 载 ， 也 可 加 入 QQ 群 
290986718 到 群 分 享 下 载 
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